) ) uigeli.xyz
TRA LOI NGAN BAI HAM SO LUQNG GIAC

(94 A sy D \ A =54 3 2cos 2y 1 = ¢ It
Cau 1. Biét tap gia tri ciia ham s6: "'~ - A8 2rc0s 2 1y T=[asd] pipp a+h

Cau 2. Bibt tap gi trj ciia ham sé: =510 ¥ 1 €08 13 T=[a:b] iy 4a+b

A A g o i A p=sinxtf3cosy+3 s T=[a; .
Cau 3. Biét tap gia tri cia ham so: =1 V3cos3 la T=[a:P] Tinh a+b.

- A A .7 . 5 \ A = 2 '|'-H|'. T+ 2 \ = ¢ ’
Caud. Bibt tap gi tri ciia ham s6; = C0% 11 =8It 2y T=[a:D] pipp a+b

-
A LT

Céau 5. Biét tap gid tri cia ham s6: ¥ =51 trén doan { 33 } 1a T=[@:0] Tinh 1a+11b,

2500 v 4 COs X
1=

Cau 6. Biéttap gia tri clahamsd ~ sinx+ 2cosxw+ 4 3 T =[a:0] Tinh a+b

. v A e o s eg. A1 Lop=afm—25x s 4 A iy
Cau 7. Goi S 1a tAp hop tit ca cac gia trj cia ™ déham sb * = V"~ =311% xac dinh trén U Biét

S= [”: | 'T':]. Gia tri @ bang bao nhiéu?

Traloi: ...

L _2sinxi3cosxil
Cau 8. Tim tong gid tri 16n nhat va gia tri nho nhat cia ham s =~ sinx—cosx i 2
Traloi: ...

A . \ A N REY: N VI U SR £ r=sin® r+sinvr—23
Cau9. Goi @ va b 1an luot 1a gia tri 16n nhat va gia tri nho nhit ctia ham s§ = S7 1 8lr=2

Tinh 4a+b

Traloi: ...

Céu 10. Mot cai gudng nudce c6 vanh kim loai ngoai cling 1a mot duong tron tim O, ban kinh 1a
tr = (04 OM)

(0;4)

4m Xét chat diém M thudc duong tron d6 va goc
Gia st muc nudce luc dang xét 1a tiép xuc véi duong tron va gudng nude quay theo chiéu
duong (ngugc chiéu kim dong ho).

Biét rang gudng nude quay hét mot vong sau 40 gidy (r=0 gidy khi diém M trung 4). Hoi thoi
diém nao (trong 1 vong quay dau tién) thi diém M & vi tri cao nhat so véi mat nudc?
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Traloi: ...
Cau 11. S gid c6 anh sang cua thanh phd 7 & vi do 40" pic trong ngay thr t cua mot ndm

dit)=3 -Sj[][iq[f—ﬁf]}:| P12

khéong nhuén duoc cho béi ham s6 52 voi 1€l yva 0<r =365 Ban An
mudn di tham quan thanh phé 7 nhung lai khong thich 4nh sang mit troi, vAy ban An nén chon
di vao ngay nao trong nam dé thanh phd 7 co it gidr c6 anh sang mit trdi nhat?
Traloi: ...

~ 1 D FE e e
Cau 12. Xét tinh chin, 1é ciia ham sd sau; = 1400 =512
Traloi: ...
Cau 13. Xét tinh chn, 1é ctia ham s sau; = 51 r 1 cosx
Traloi: ...

Cau 14. Tim tat ca cac gia tri " dé ham so sau ¢6 tp xac dinh U .
a) = '\F.K': +

sinv—1

b)  cosvtm

Traloic ...,

Cau 15. Tim gi4 tri 16n nhit va gi4 tri nh6 nhat (néu co) cia ham sd: S P
Traloi: ...,

A s Ry Ky o ex - 12 14 A an n 1o £ r=+fl+5Inx—3
Cau 16. Tim gi4 tri 16n nhat va gia tri nhé nhat (néu c6) ciia ham so: Lisinx—3
Traloi: ...

A X e 1s VI U VI SR A, v=242C0Sx+4 COS" X
Ciau 17. Tim gid tri 16n nhat va gia tri nho nhat (néu c6) ctia ham so; | = =" =" e A

Traloi: ...,
Cau 18. Tim * déham s ¥ = !~ 3VI 708X ot oi4 trj nho nhit.
Traloi: ...,

l
.1I e —
Céu 19. Tim tap xac dinh cta ham s6 cot{dr s 7)

Tralois .....oooooeiei .
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m—1
) ) ol =\’ —2cosdx
Cau 20. Tim gia tri nguyén ctia tham s6 7 dé ham so i xac dinh trén L |
Traloi: ...
Cau 21. Xét tinh chn, 1é cta cac ham sd sau:

a) ' = 2" —cos3i

b) V= SN X

Traloi: ...

Cau 22. Tim gia tri I6n nhat va gia tri nhé nhat (néu cd) ctia cac ham so:
v=3sin® | v+ 2 |+ 4

a) II. I:‘I J

b) = SINx+ Cosy

Traloi: ...l
Céu 23. Tinh chu ky cac ham sd
a) V= 2sin2x

b) V= cosdx

)

Tralois ..o,

LOI GIAI CHI TIET
. c v=5+dein Yvreoe Ty o« T =l i
Cau 1. Biét tap gia tri cia ham s6: ' =~ Asin2vcos 2x gy T=[a:b] pipp a+b

Loi giai

Ham s6 ¢6 tap xac dinh D ="
.

=5+4sm2rcos2e=>54 254y

Taco -
Do ! <sindr<le -2<2sindr< 2 325+ 2sindrvs T 3 p2 7
Suy ra gia tri cua ham so la T=[37],

Vay ¢ b=3+7=10

Cau 2. Biéttap gia tri cia ham sb; =510 ¥ 1 €08 v o T=[a:b] inh a+b

o

Tra loi:
Loi giai
v=sin"x+cos

Ham s6 c6 tap xac dinh D =11
Ta co:

v=sin’xcos’ r=(sin7xcost ) —3sinT xcos” a(sint vt costx)=1—=sin” 2

= g e 5 | R

3
Do 4 —_1

. _ R .. 1 1
D<simn 2r= e 02— sin 2y 'z

) T:{l:]}
Suy ra tap gia tri cia ham so la 4]
Vay da+bh=2
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A N SV I \ A ov=slnyvt J3cosy+ 3 v T=la: ;
Ciau 3. Biét tap gid tri ctia ham s6: -~ 11 V3cosi s la T=[@:P] Tinh a+b.
Loi gidi
p=sin ot 3 cosr 3

I. _—

. (1 J3 .

P =5INx ﬁuus.'-: Fi= 2| =SINY+ —Cos ¥ I=2sn| v+ = | +3

Ta cod - - T

—]f-_-'.::jn:.r-i 2les—2<2sin| v = :Ea_xlf_lami.u —| j2 i lsyes

2 2 1

DO Y -1 y - '\ 3

Suy ra tap gia tri ctia ham so 1a I=[L35]

Vay a+b=6

Caud4. Biét tap gid tri cia ham sb: /' =% 25t 2y T=[ad] pipp a+h
Loi giai
V=Cos x4 2siny 2
Ham s c6 tip xac dinh D =" .
Ta co:
rv=cos oy 2siny 2= (]—sjn: up 25inx+2=—sin” v+ 2sinx+3=—(sinx—1) +4
Do—-l<siny<les —2<sinyr—1< 0 42 (siny—1) 20
<42 -Ginr-1y <0 0s—(sinx—-"+4=4= 0= p= 4,

Suy ra gia tri cia ham s6 1a T=[0:4]

Vay a+b=2

a . 2:'?

Ciau 5. Biét tap gia tri cia ham s6: ' =5 trén doan { 33 } la T=la:P] Tinh a+b.

Loi giai

|: T . 2:‘1’ i|
V=S¥ yendoan L 0 O .

Ta c6 d6 thi caa ham s6 ¥ =51 trén [ nhu sau:
Jn ] N _-_-_-_-_-‘ __________ L]
~7 -In ; T 7_&; /'\

|: T 2 j|
Dua vao do thi trén, ta c6 bang bién thién ciia ham s6 ¥ =" xéttréndoan L ° 7 J Ia:
T 27
x 3 0 3

M

s ; o \
A

2

N‘ﬁ]
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Duya vao bang bién thién, ta thay tap gia tri ciia ham s6 1a
2800 x4 COS X
A AL A sy e \ 4-1':.' e T = -°h] , i
Ciu 6. Bibt tap gia tri chtaham s6 = sinx+ 2cosx+ 4 [3 T =[@P] Tipp a+110,
—4— 71 -4+ 71 ]

THREY

Tra loi: [
Loi gidi
Tap xac dinh ham s6 D=1 .
2sin x+Cos x . |
S <> y(sinx+2cosx+4)=2sInx+cosx
Ta co: Sinx+2cosx+4

< (r=2)sinx+ (2r—1)cosxy=—4y.

N o . ._"'I-:."I._ .‘.-._..':
Didu kién dé tdn tai cap (B 13 (2 (2= = (=4

'2—3—]]1"\'—?{1'-530L3_4_ﬁil,£_4'ﬁ_
- TH T
I—["4‘ﬁ.-4-ﬁ]

11 11

Suy ra tap gid tri ham s 1a
Vay Ia+1lh=-58

Cau7. Goi S 1atap hop tit ca cac gid tri cia 7 déhamsd /' = V"~ 2SINY yac dinh trén ,

g S =aitx o 3 A
Biét [ ) Gia tri ¢ bang bao nhiéu?
Loi giai

, em-2sinyz0¥re w2 2sing Vre
Ham s6 xac dinh

<oz max(2siny ) mz 2

Suy ra s=[2 M"].
Vay @ =2 thoa min dé bai.

Max, . f(x)

Luu y : Gia sr ham s6 / (x) co gia tri I6n nhét trén tap K la , ¢0 gia tri nho nhéat trén

tap K 1a Mtk f) ki go:
mz flrhvre K e mzMax o f(x)

m= flx), Ve e K < m=Max . f(x)

I

m= i) Yre K e om= Min,

I

fix)

me () Tre K oma Min . fix)

K

Jsinxv+ 3cos o+l

=

Cau 8. Tim tong gia tri 16n nhat va gi4 tri nhé nhat cia hAm so ~ sihx—cosx+ 2

Tra loi: 3
Loi giai
2sin v+ 3cos v+l .
y=— ilv=2)smy—iv+3jcosy=1-2y
Ta cé: SIny—cosy+ 2
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- A TN A A e X . . M e 2 PR
biéu kién deé ton tai cap so () gy =20 sl 3 2 (1=2y)

. 3433 34433
= =2 b4 22 0= 2 =y
. = .

-

3—@;-@:3
7

Téng gia tri 16n nhat va gia tri nho nhat ciia ham sé: 2 2
Cau9. Goi ¢ va b 1an luot 12 gia tri 16n nhat va gia tri nho nhit cta ham s6 = ¥ 1 810 x=3
Tinh 4a+b
Loi gidi
Dit t=sinxvte[-L1] 1, .q. V=0 H=3
h 1
a=lh=l=—-—=-— .
Day 1a ham bac hai véi a2 Vi a>0 nénbé 1dm parabol twong tmg s& hudéng
1én trén.
Bang bién thién:
1
{ —00 -1 e 1 +00
2
¥ -3 -1
4
ev=Zikzlke )

Dua vao bang bién thién, ta thdy: Max ¥ =1 khide 1 =1<>sinv=1

13 1
Tuong tu Min - 4 | khi do 2
L
~:>5jn.r:—l«::> H(" (kel ).
7 I =
- v=—+ k27
0
Vay a+4b=—1-13=-14

Céu 10. Mot cai gudng nudce cd vanh kim loai ngoai cing 1a mot duong tron tim O, ban kinh 1a
e =(0A,0M )

(0;4)

4m Xét chat diém M thudc duong tron d6 va goc

Gia st muc nudce luc dang xét 1a tiép xuc véi duong tron va gudng nude quay theo chiéu
duong (ngugc chiéu kim dong ho).
Biét rang gudng nudc quay hét mot vong sau 40 gidy (r=0 gidy khi diém M tring 4). Hoi thoi

diém nao (trong 1 vong quay dau tién) thi diém M & vi tri cao nhat so véi mat nude?
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T

Tra loi: 10 (giay).
Loi giai
hiv)=4+4sine

Ta cé:

i

siner=1=¢a =

-y

Khi M ¢ vi tri cao nhat so v6i mat nudc (tic 1a h(x) =8 ) thi
quay dau tién).

(vi chi xét 1 vong

Thoi gian thyc hién cua gudng nudc 1a: 2 (gidy).

Cau 11. S gio c6 anh sang cua thanh phd 7 & vi do 40" bic trong ngay thtr t cuia mot ndm

dit)= E-Sjtn[i[r—hﬂ}} P12
khong nhuan dugc cho bai ham sd 152 voi 1€l va 0<r=365 Ban An
mudn di tham quan thanh phd 7 nhung lai khong thich 4nh sang mit troi, vay ban An nén chon
di vao ngay nao trong nim dé thanh phd T ¢o it gio ¢6 anh sang mat trdi nhat?
Tra loi: 353
Loi giai

5][][%[(—?&0}}2—]3 3-5][1[%[.'—-‘%0}}:—3
Do |52 |52
= 3-5jtn[i[r—m}] FI229=4d(1) =29

152

Vay thanh phd 7' ¢6 it gid ¢6 4nh sang mat troi nhat khi va chi khi:

sm[iu—m}}:—la T (—-80)=—" k27
182 32 3
o ;—nm=1nj[—];- 2 '|cs t=364k—11.k <
T 376
0<304h—112305e — < fot) oy f=| ]
Mit khac: 304 304 do k&)

= r=304-11=353
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Vay thanh phd 7' c6 it gid anh sang Mt Troi nhat 12 9 gio khi 7 =353 tic 1a vao ngay thir 353
trong nam.
Cau 12. Xét tinh chin, 1é clia ham s6 sau: * = a0y 2siny
Tra 10i: ham s 1¢

Loi giai
v=fixr)=tanx+2sinx

Lo |

p= T ke !
TXD: 12 |
Taco: “refll =—-xvel
f{—x}) =tan(—x)+ 2sin(—x)=—tanx—2sinx=—f(x)
= fl—=xl=—f(r).%re D

Vay ham s dé cho 14 ham s6 1é trén D .

A o S 1a a A A ‘= §IN° X+ COS X
Chu 13. Xét tinh chan, 1& ctia ham s6 sau; | = 31+ 1 tosa

Tra 1oi: ham s6 chin
Loi gidi
v=f(x)=sin" x+cosx
TXD: D=1
Tacd: 7reD =—-xeD
f{—x)=sin" (—x)+ cos(—x)=sin"(x)+ cos(x)= {(x)
= f{=x)=fx)¥re .
Vay ham s6 da cho 14 ham s6 chan trén D .
CAu 14. Tim tét ca cac gia tri ™ dé ham sd sau co tap xac dinh U .

a) V= X+ _

sin v—1

b) CCOSX+m
m>1

Traloi: a) ™ <0 b) m< —1

a) V= X+ m .

Didu kién xdc dinh; © + m2 0 2 -
Ham s6 xac dinh trén =~ < —m =0 m =0
sin v—1

Loi giai

b) CCOSX+m

Piéu kién xéc dinh; COS¥ ¢ # = 04 cosx = -

[—Jn = =] [m l
" A

R A, . N —m =1 s —|
Ham s6 xac dinh trén .

Al

v=2cos| v— = |1
A \ Ry Reox en e 15 1k A aN a1+ A | 3|
Cau 15. Tim gi4 tri 16n nhat va gia tri nhd nhat (néu cd) cua ham so: 2
Tra l(‘)’i: .Jf.‘-\l.a\: (\} =1 va .Jlr:\Iin (Y= =3

Loi giai
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= flxl= Jeos| ¥ — x '|— l
: I 3

,,

TXD: D=L,
—]’-_iumil.r—%|’_'].“e
Ta co: LY
22 2c08| x- = |22, Vxe -3 2eos| e E e A
Y 3
[l.]'—]*‘ LL‘I‘\l.'-.'—l|:]*::‘¥.'l.'—l:f12£’:_‘>'l.::'}'njf.f{e
L 3 3 3
’ T T R 4z
fyw(¥l==3e=cos|v-= |=-ler-—=giklrer= k2m ke
" LY 3,‘ 3‘ 3

Cau 16. Tim gi4 tri 16n nhat va gia tri nho nhat (néu cd) ctia ham s6: ' ~

-’r:‘-.Iin (x)= -3 va ’r.*.l n (x)= \‘Irj__B

Tra loi:
Loi giai
v=flx)=+fl+sinx -3

sinx = —1,%x A A g 1 £ 1s |
Do Snw=—lvre sy tap xac dinh cia ham s6 1a D=L |

1= o
Ta c6: l=siny=1l%¥xe

o= D=l4sinxy=2,9rvel <= -3<Jl4 '~Jt‘Jn—1"’-\|"'_—1
o =32 f(nsf2-39xe

fuim (x)==3& Jna——]u.-n-:—7-ﬁ-2,r.ﬁ-e
o, L= 2-3esiny=lex= T th2r ke

Cau 17. Tim gid tri 16n nhét va gid tri nho nhat (néu c6) ctia ham so: -
Trﬁ l(‘)'i: .f.i[in ('\’} =1 va .ff.\u.\' (1") =3

Loi giai
v=fl{xr)=2+2cosx+cos x=(cosx+ 1) +1
Vi —l=cosx=]%re
Né O<l4cosvy=2%ve =l=<(l+cosx) +1=3vre =< fix)=3 Vre

(ri=l=cosr=—1=

W
Il
-

"I||

ry=3ccosc=lov=4k1T,

Cau 18. Tim ¥ dé ham s = !~ 3V!-cos’ " dat gia tri nho nhat.
Tra loi: —2

Loi gidi
Ta co: C0s™ =0 = —cos” =0« 1—cos” =1

:‘>\|']—CL'I5: ‘_:]f:%—BNJ']—CL‘IS: = ]—ENIII—CL‘IS: =2

=
: . I+ cos2x
e l-cos =l =0 — =10

(Dau “=" x4y ra 2
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Scosdv=-lo w=gikdrke @ x="ikrkel |
v=Zikmke o
Vay tai 2 thi V' dat gia tri nh6 nhat bang —2.

I

V= —
A b A 4 . 9. 1 ;( ’ + -2-- } 7
Cau 19. Tim tap xac dinh cua ham so cot(3x+ 7
D= ]|—i- I TJL?L e ]I
Tra 16i: S
Loi giai
1
Y= . Tae | — A
Cotlir+ 71 pidu kién x4c dinh:
‘ cot{3r+7)=0 '3.1‘ b T Z km ke
£, 1

P_r rrekmke l1

v ——+ k—.k e u=—£ k—.ke
y 3 y .
e e
la::—i-ﬂ—.fie ‘niﬁfi.}:{E
3 3 3

m— |
—2cosdy

Cau 20. Tim gia tri nguyén ctia tham s6 ”* d¢ ham so i
Tra loi: —1=m=0.
Loi giai

m— |
. o y= \/ —2cosdx
Dé ham so6 i xac dinh trén U
i —1 .
= —2eosdy=0 %y e
Wi
m— |
— =ensdy =0
2
m=1_
= le == m=0,
X
Cau 21. Xét tinh chan, 1é ctia cac ham so sau:

a) r= j.".': — L5

b) V= SIn x

Tra 10i: a) ham s chin  b) ham s6 1&

3 X

Loi giai
a) /= li)= 2% —cos3t Ty D=l
Tacd: "rel=—xel
fl=x) =2{—x) —cos(=3x)= 2v —cos(3x)= {(x).
— film=x)=flx)vxeD.
Vay ham s dé cho 14 ham sb chén.

xac dinh trén U .
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b) V=V SN TXD: D=0
Taco: “refll =—-xvel
fl=r)=|—r|sini—x)=—|x|[sin(x)=—f(x)= {(—x)=—f(x ) FreD.
Vay ham sb da cho 14 ham sd 1é.
Céu 22. Tim gia tri 16n nhat va gia tri nho nhat (néu co) ctia cac ham so:

3r+ — [+ 4

b) = SINx+ Cosy
, — : — . — —al? , —
Tra loi: a) Vinin = 4 va Vinax = 7 b) Yinin = Jj va Yonax = \/E
Loi giai
Tim gia tri 16n nhat, gia tri nhoé nhat ctia cac ham so:

p=3sin®| 3x _|-4
' | 0
a)
I
0+4<3sin"|3 _| Fd e q
: . ) P =4 08 Vo =7
Ta co: . . Suy ra - min va max
V=8N x cos v = +f2 8in x-cos =+ f2 cos x-sin = = 2 sin| x4 _|
b) 1 1 R
. |"' T
—]ism;.x-_f]He;_x—J__1_J_ . A A
' _1 . Suy ra ) min — Y& Vé -anx = N= .

Céu 23. Tinh chu ky cac ham sd
a) V= 2sin2x

b) ¥ =cosd

2

r_27

Traloiza) T =7 b) 3
Loi giai

a) y=2sin2x
TXD: D=0 Taco: reD=rzaeh
flat m)=2sin[2{x+ 7)]=2sin2x + 27)=2sin 2v = !hl

Vay /() 1a ham sé tudn hoan véi 7 =7 .

2r
l.Ef]_'*.'._LE.”
TXD: D=L Taco 3
23 ( 27
| x+ = |=cos| 3 x+—||=cos(3r+ 2r)=cosdr= fix)
) Y
2
, - T
Vay /() 1aham sé tudn hoan véi 3 .
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