Cau 1.

Cau 2.

Cau 3.

Cau 4.

Cau 5.

uigeli.xyz ) )
BAI TOAN THU'C TE TIEM CAN CUA PO THI HAM SO

Dé loai bo X% chit gy 6 nhiém khong khi tir khi thai ctia mot nha may, nguoi ta udc tinh chi

o 300x
phicinborala  100-X (trigu ddng) 0= ¥ <100
o A s c y=Cl(x
S6 tiém can dung cua d6 thi ham so Y ( ) 1a?

=Y trong do ¥21,
S6 luong san pham 16n nhat ma cong ty ¢ thé ban dugc trong ¥ thang 1a?
Mot bé chira 2000 it nuée tinh khiét. Ngudi ta bom vao bé d6 nude mudi c6 nong do 30 gam
mubi cho mdi lit nudce véi toe do 25 lit/phut. Nong do mubi trong bé duogce tinh boi cong thir
= RII
(1)

© 200+t (t 13 thoi gian nudce chay vao bé (phut)). Nong d6 mudi 16n nhat ma bé co thé dat
duoc 1a bao nhiéu gam/lit?

5000L %)

dung dich
muoi

Mot bé chua 1000 1it nue tinh khiét. Nguoi ta bom vao bé d6 nudc mudi c6 ndng d6 15 gam
mudi cho mdi lit nudce véi toc do 20 lit/phut. Biét rang nong d6 muoi trong bé sau ! phut (tinh
bang ti s0 cua khoi lugng muoi trong bé va thé tich nude trong b€, don vi: gam/lit) 1a mot ham

sb ! (t) , thoi gian ! tinh béng phut. Phuong trinh ti€ém cén ngang cia do thi ham $b ! (t)

bang la yalas j Tim ¢

Mot tac gia mudn xudt ban mot cudn sach Toan hoc. Biét phi xuét ban 1a 7 triéu dong va gia

« A . X A I3 \ A . f f 2 1 \ A A , ~ N t . \
tién in moi1 cudn sach la 50 000 dong. Goi ( ) la sO cudn sach s€ in va S ( ) (Pon vi nghin
dong) 1a chi phi trung binh cua moi cuon sach. Khi do, phuong trinh duong tiém can ngang cta

yv=da.las )

b thi ham s6 7 () 1 ! Tim @
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Cau 6.

Cau 8.

Cau 9.
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Mot bé chtra 1000 lit nuée mudi c6 ndéng d6 0,1 (tinh bang ti s6 cua khdi lrong mudi trong bé
va the tich bé, don vi gam/lit). Nguoi ta bom nudc mudi cd nong do 0,2 vao be vai toc do 20

lit/phat. Goi S (t) 12 ndng d6 mubi trong bé sau ! phit. Tiém cin ngang ctia d6 thi ham sb
70) =005 ) i

Mbt bé chira 27" nude tinh khiét. Nguoi ta bom vao bé dé nude mudi co ndng do khong déi
v6i toe do 20 1it/phat. Nong do mudi trong bé sau ! phut (tinh bang ti s6 ciia khdi lwong mudi
c6 trong bé va thé tich nudc trong bé, don vi gam/lit) 13 mot ham sb J (t) , thoi gian tinh bang
phut. Biét rang tiém cin ngang ctia d6 thi ham s6 S (r) la ¥=10, Nong d6 mudi trong bé sau

khi bom dugc 1 gio 1a bao nhiéu?

2m

dung dich
muoi

Gia st so lugng ciia mot quan thé nam men tai mai trudong nudi cay trong phong thi nghiém
i

, .Iﬂl:l'}zl—_

dwoc md hinh hod bang ham sb hie " trong do thoi gian ! dugc tinh bing gio. Tai

thoi diém ban dau = 0, quan thé c6 20 té bao va ting véi téc do 12 té bao/gid. Theo md hinh

nay soO luong nam men khong vuot qua bao nhiéu con?

561\

lugng
nam
men

»

Théi gian

Mot bé chira ban dau c6 300 lit nude. Sau do, cir mdi phiit ngudi ta bom thém 60 lit nuwde va 20
gam chat khu trung (hoa tan). Biét rdng nong d¢ chat khir trung ludn tdng theo thoi gian va
1

khong vuot ngudng ¢ gam/lit. Tim <.
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Cau 10.

Cau 11.

Cau 12.

Cau 13.

Cau 14.

Cau 15.

Cau 16.

uigeli.xyz
S6 lugng san pham cua cong ty ban dugce trong ¥ (thang) dugc tinh theo cong thirc
B
I, | y o . ] = \ A \ A , . A L 400 . I
CH2ve ¥ 21 Tacoi V=50 13 mot ham so xac dinh trén [1:+0)  Khi do,
hdy tinh xem s0 lugng san pham cia cong ty ban dugc trong mot khoang thoi gian dai khong
thé thap hon bao nhiéu san pham?

S(x) = 4[][1:' 24

Mot tac gia muon xuat ban mdt cuon sach voi phi xuat ban 1a 10 tri¢u dong va gia tién in moi

cubn sach 1a 70000 df)ng. Goi {=1) 13 6 cubn sach s& in va /(1) (don vi: nghin dong) 1a chi
phi trung binh ctia moéi cuon sach. Khi do, nguoi ta tinh toan dugc chi phi trung binh cua moi

cubn sach khong thé thip hon ab nghin dong. Tim ¢ +b

Tai mot cong ty san xuit do choi an toan cho tré em, cong ty phai chi 40 000 USD dé thiét 1ap
day chuyén san xuat ban dau. Sau d6, ctr san xuat du ¢ mot san pham do choi 4, cong ty phai

5 v(x > L s
trd 6 USD cho nguyén li¢u ban dau va nhan cong. Goi ! ('\ 21) 1a s0 do choi 4 ma cong ty da

) 1, . Plx . v LA A L :A A PR X \ A pe 1:
san xuat va ( ) (don vi USD) 1a tong s6 tién bao gom ca chi phi ban dau ma cong ty phai chi
tra khi san xuat * do choi 4 . Nguoi ta xac dinh chi phi trung binh cho mdi san pham d6 choi

Flx)= ) o
4 1a Y. Xem F(Y) la ham s0 theo ¥ xac dinh trén nira khoang [l,+x ) Khi do,
chi phi trung binh ctia mdi dd choi 4 thap nhat cang gan nhung khong thé nho hon bao nhiéu
(USD)?

Mot chiée xe 6 t6 m&i mua c6 gia 30 000 USD. Sau thoi gian ¢ (ndm), ngudi ta xac dinh gia tri

30000+ 2000¢
()= = (USD)

ciaxeotoddola t

Khi thoi gian tang 1én, héi gia tri cta xe 6 to d6 khong thé thap hon hon bao nhiéu (USD)
S6 lugng san phim cua cong ty ban duogc trong ¥ (thang) duogc tinh boi cong thire
) 4

| '.'.ﬂ|. ;oo ’ZS X \ A \ X , . ~ 1’+9C . ,
' T2y v 21 Xem (\) la mot ham so0 xac dinh trén [ ) Khi do,

hay tinh xem sb lugng san phim cuia cong ty ban dugc trong thoi gian dai khong thé thip hon
bao nhiéu san pham?

Mot cong ty san xuat may tinh da xac dinh dugc rang, tinh trung binh mot nhan vién cé thé lap

S 50,
N(x)= (x20)

rap duoc x+4° bd phan moi ngay sau * ngay dao tao. Xem y=N '\ﬂ) la mot

\ A g oan A |Oitco C A oas « A ~ A 1A 1A A A in
ham so6 xac dinh trén [ -), khi s6 ngay dao tao tang Ién, hdy tinh s6 bo phan mot nhan vién
lap rap to1 da khong vugt qua bao nhiéu?

Mot co s& san xuat tinh todn rang so san pham trung binh ma mot nhéan vién lam dugc moi

L 100y
- v=71(x)

PLv=— . >
ngay la + 10 yéi ¥ 13 s6 ngay kinh nghiém 1am viéc (x20). Xem - la mot

\ A s g A | 0s4oc). Y S ST A A v A s 2
ham s6 x4c dinh trén [ ' ) Khi s0 ngay kinh nghiém lam viéc tang 1én thi s6 san pham trung
binh t61 da ma mot nhan vién c6 thé lam dugc trong mot ngay 1a bao nhiéu?
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LOI GIAI
Caul. Déloai bo X7 chit gay 6 nhidm khong khi tir khi thai cuia mot nha may, ngudi ta ude tinh chi
s 300x
. i X)= - . L
phi can b ra l1a 100 —x (triéu ddng) - 0=x <100

K ogon A I a A . \ e Y= C X N
S6 tiém can dung cua d6 thi ham so Y ( ) 1a?

Loi giai

Pap an: 1

Tap xac dinh: b= [O; 100) .

. 300y
y=Cfx)= o
Xét ham so - 100-x

L= < 100

., 30000
y=—-—z>0
(100-x) x[0;100)

Ta co: , VO1 moi

. \ o 0;100
Do d6 ham s6 luén dong bién trén nira khoang [ ) .

. . 300x
lim C{x)= lim - = ‘ ’
e oo 100 - x , nén dd thi ham sé c6 tiém can dimg la X =100

Cau2. S luong san pham ban dugc ciia mot cong ty trong ¥ (thang) dwoc tinh theo cong thirc

5=

§(x)=200| 5 - —
' "'1f',trongd6XZ1.

S6 lugng san pham 16n nhat ma cong ty c6 thé ban duoc trong ¥ thang 1a?
Loi giai
Pap an: 1000

S(x)

S6 Iugng san pham ban dugc 1on nhat cua cong ty 1a tiém can ngang cia ham so

\ [N A 5 A . \ A S \
Tim ti¢ém can ngang ctia do thi ham so (x) la:

uigeli.xyz Trang 4



Cau 3.

Cau 5.
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L

lim y = lim 1[][‘1: 5= —— |=1000

Ta co o= TR

Mot bé chira 2000 1it nu6e tinh khibt. Ngudi ta bom vao bé d6 nuée mudi c6 ndng do 30 gam

mubi cho mdi lit nude vé6i toe do 25 lit/phut. Ndng dd mudi trong bé duge tinh béi cong thic
30¢

200+1 (t 13 thoi gian nudc chay vao bé (phut)). Nong d6 mudi 16n nhat ma bé co thé dat

duogc 1a bao nhiéu gam/lit?
|

f(t)=

5000L

dung dich
muoi

Loi gidi
Pap an: 30
Néng do mubi 16n nhat ma bé c6 thé dat dugc 1a tiém can ngan cua dd thi ham $6.
Ta co:

30

o annn
=lim| 30— =10
v | 200+ F

lim f{f)=lim -
et VT s 200+

Viy ndng 6 mudi 16n nhat cia bé 13 30 gam/lit

Mot bé chira 1000 Iit nuwde tinh khiét. Nguoi ta bom vao bé d6 nudc mudi c6 nong do 15 gam
mudi cho mdi lit nude véi toc do 20 lit/phut. Biét rang nong dd mudi trong bé sau ! phut (tinh
bang ti s6 cua khoi lwgng muoi trong bé va thé tich nudc trong bé, don vi: gam/lit) 1a mot ham

$b f (t) , thoi gian ! tinh béng phut. Phuong trinh tiém cén ngang cua dd thi ham $b / (t)

bang la yalas j Tim ¢

Loi gidi
Tra loi: 50

Sau ¢ phut, ta c6 khdi luong mubi trong bé 1a 20.15¢ =30

0F (gam).

Thé tich cta lwong nudc trong bé sau ¢ phit 1a 1000+20r (1t),

300y 30¢

! = =
Vay nong do mudi sau f phutla 1000+ 200 100+ 2t (gam/lit)

. . . 30¢ -
lim f(¢)= lim =15 . = ;"(r)
S 100+ 2t nén do thi ham so = - c6 phuong trinh tiém can ngang la
y= 15

Mot tac gia muon xuat ban mét cudn sach Toan hoc. Bict phi xuat ban 1a 7 tri¢u dong va gia

A X A, \ A (tz1) oo ~. St . .
tién in moi cudn sach la 50 000 dong. Goi ( ) 1a sO cudn sach s€ in va J ( ) (Pon vi nghin
dong) 1a chi phi trung binh ctia moi cudn sach. Khi do, phuong trinh duong ti€ém can ngang cua

dd thi ham s6 (1) g v=alas ) e
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Cau 6.

Cau 7.
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Loi giai

Tra 10 : 50

Téng s6 tién cAn bo ra dé in ! cudn sach 1a : 7000+ 507 (nghin dong).

f (i) 7000+ 50¢
Chi phi trung binh cia mdi cuén sach1a !
lim f(f)=30
Taco ' .

Vay ¥ =5 14 duémg tiém cin ngang cia db th ham s 7 (1)

Mot bé chira 1000 lit nude mudi 6 ndng do 0,1 (tinh bang ti sb ciia khdi lwong mudi trong bé
va thé tich bé, don vi gam/lit). Nguoi ta bom nudc muoi ¢6 nong do 0,2 vao be véi toc do 20

lit/phut. Goi / (r) 1a ndng d6 mudi trong bé sau ! phut. Tiém cén ngang cia do thi ham sd
7(7) By SR ‘J Tim

Loi giai
Traloi: 0,2

. P 5 L b T ;
Khoi lwong mudi c6 trong bé trong ! phut la 1000-0,1+20-0,2¢ =100+ 4¢

100+ 4¢ 25+1¢
Nong d6 mudi trong bé sau ! phat1a 1000 +20r 250 + 5

lim f{¢)=0.2
Taco .

Vay ¥ = %2 13 duong tiém can ngang cia db thi ham sé f () .

Mot bé chira 2m’ nuéc tinh khidt. Nguoi ta bom vao bé d6 nude mudi c6 ndng do khong doi
v6i the @6 20 lit/phat. Nong d6 mudi trong bé sau ! phut (tinh bang ti s6 cta khéi lwong mudi
c6 trong bé va thé tich nudc trong bé, don vi gam/lit) 1a mot ham sb J (t) , thoi gian tinh bang
phut. Biét ring tiém c4n ngang ciia d6 thi ham s6 Y (t) 1a y=10, Nong d6 mubi trong bé sau

khi bom dugc 1 gio 1a bao nhiéu?
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2m

dung dich
muoi

Loi giai
Pap an: 3,75.
Gia str nwéec mudi bom vao c6 nong do ¢ gam/lit.
Sau ! phut ta c6 khéi lwong mudi trong bé 1a 2047 (gam).
Thé tich cua lwong nudc trong bé sau ! phut 1a 2000 +207 (i),

i it

‘ , al =
Vay nong do muoi sau ! phut 1a 2000+ 200 10041 (gam/lit).

. y . i
lim / (¢)= lim —_—a .  f(1) ) =
o 10046 nén db thi ham 6 c6 tiém can ngang la ¥ = . Suy ra

Ta co
a=10
"y 10y
. ) ) flt)=
Do d6 ham nong d6 mudi trong bé sau khi bom duwoc ! phut 1a 100 +¢
. (.60
‘ , £ (60)= 200 __5 75
Nong d6 mubi sau | gio bom 1a 100 + 60 (gam/lit).

Gia st sO lugng ciia mot quan thé nam men tai moi trudong nudi cay trong phong thi nghiém
i

) Jr-l-[:l,.}:I—

dwoc mé hinh hoé bang ham sé bie | trong d6 thoi gian ! duge tinh bing gid. Tai
thoi diém ban dau 7 =0, quan thé c6 20 té bao va ting véi toc do 12 t& bao/gid. Theo mo hinh
nay s luong nam men khong vuot qua bao nhiéu con?
56,1\
lugng
nam
men

a

Théi gian

Loi gidi

Pap an: 100
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0, 75"

.Ir‘r[:lf}= - {20
i."] pg )

Ta co:

Theo dé bai, ta cé: P(0)=: va

0,75 :]ﬁ"—‘ ‘ .]5] _12
| : - L
Do d6, ta c6 hé phuong trinh: * th1)
h=_—
Giai hé phuong trinh nay, ta duge ¢ =25 va 4
y 18,75¢ "™ _
Plt)=————=>0,%tz0
0l
- 4 | __1 e | T A A s
Khi do, ' d , trc 1a s6 luong nam men ludn tang.
. . : 25
_hm_ Plt)= _hm_ T —= 100
— g
Tuy nhién, do 4 nén s6 luong nam men tang nhung khong vuot

qua 100 té bao.

Mot bé chira ban dau c6 300 lit nudce. Sau do6, cir mdi phut ngudi ta bom thém 60 lit nude va 20
gam chat khtr trung (hoa tan). Biét rang nong do chat khur trung luon tang theo thoi gian va
|

khong vuot ngudng ¢ gam/lit. Tim 4.
Loi giai

Taco 1 gio = 60 phut.
Khéi lwong chat khtr tring trong bé sau ! phit 1a 207 (gam).
Thé tich nudc trong bé sau  phut 1a 300 +607 (fjt),

20¢
Nong do chét khir triung trong bé sau ! phat 1a 300+ 601 (gam/lit).
lim fit) = . ) yzl
Vi 120, 2. Suy ra d6 thi ham s6 c6 1 tiém cén ngang la 3 . Do d6 khi thoi gian
1

! tré nén rat 16m, ndng do chét khir tring ngdy cang tién vé 3 . Vay @ =3,

| —

S6 luong san phim cia cong ty ban dugc trong X (thang) dugc tinh theo cong thirc
v 4 3 | , - LY = ) \ AL 1A I . A : ) c 4
T =V yei x21 Tacoi ! S(x) la mot ham so xac dinh trén [L:+0) i do,
hay tinh xem s0 lugng san pham cua cong ty ban dugc trong mot khoang thoi gian dai khong
the thap hon bao nhiéu san pham?

2

S(x)= 4[][]: 24

Loi giai
o 1200
S(x)=- _ -0
[ i 1 -| 2

Ta co: , VO1 moi x21
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Cau 11.

Cau 12.
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=S5(x) U;+a3.

Suy ra ham sé nghich bién trén

( 1200
lim S(x)= lim 400 2 —— |=lim LLn0y —— (=800

Mat khac, ta co:

Suy ra, tiém can ngang cta dd thi ham sé '~ S(x) 13 ¥=800
Vay s luong san pham cta cong ty ban duoc trong thoi gian dai khong thé thap hon 800 san
pham.

bép an: 800.

Mot tac gia mudn xuat ban mot cudn sach véi phi xuat ban la 10 tri€u dong va gia tién in moi

cubn sach 1a 70000 dong. Goi 121 13 58 cubn sach s& in va /() (don vi: nghin dong) 1a chi
phi trung binh ctia moi cudn séch. Khi do, nguoi ta tinh toan dugc chi phi trung binh ciia moi

cudn sach khong thé thap hon ab nghin dong. Tim ¢ +b
Loi giai
Téng s6 tién can bo ra dé in ! cudn sach la: 10000 + 701 (nghin dong).

10000 + 70
filt)= —

3
i

Chi phi trung binh ctia mdi cudn sach 1a (nghin dong).

B “]'l] __-r.[lr}z?“ 1,770 . . " . )\ s £ op= f(f) .
Taco ' .Suyra "~ 7 la duong tiém can ngang cua do thi ham s6 - ~ - . Vay
chi phi trung binh ctia mdi cudn sach thip nhit khong thé thip hon 70000 ddong. Khi do,

a=7,h=0
bap an: 7.

Tai mot cong ty san xudt d6 choi an toan cho tré em, cong ty phai chi 40 000 USD dé thiét 1ap
day chuyén san xuat ban dau. Sau do, ctr san xuat du ¢ mot san pham do choi 4, cong ty phai

trd 6 USD cho nguyén li¢u ban dau va nhan cong. Goi x(x=1) 1a s0 d6 choi 4 ma cong ty da

san xuat va P(x) (don vi USD) 1a tong sd tién bao gdm ca chi phi ban dau ma cong ty phai chi
tra khi san xuat X do choi 4. Ngudi ta xac dinh chi phi trung binh cho mdi san phdm dd choi
F(x) Pl
" (x) = —— ) o
41 Y Xem F(‘) la ham s6 theo ¥ x4c dinh trén nira khoang [I’er). Khi do,
chi phi trung binh ctia mdi d6 choi 4 thip nhit cang gan nhung khong thé nho hon bao nhiéu
(USD)?

Loi giai
Tra loi: 6
Mot dd choi 4 cong ty phai tra 6 USD nén X dd choi 4 cong ty phai tra 6% (USD) (x>1)
Khi d6 téng sd tién bao gém ca chi phi ban ddu ma cong ty phai chi tra khi san xuat X d6 choi
P(x)  6x+40000

X X

P(x)=6x+40000= F(x)=
4 1a:

lim F (x) = lim

X400 X—>+0

(6x+40000]_6

Ta co X

Suyra V= 613 phuong trinh duong tiém can ngang ctia @6 thi ham s6 F(x) .
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Cau 13.

Cau 14.
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Vay chi phi trung binh ctia mdi do choi 4 thap nhit cang gan nhung khong thé nhé hon 6
USD.

Mot chiée xe 6 t6 mdi mua c6 gia 30 000 USD. Sau thoi gian ! (ndm), ngudi ta xac dinh gia tri
f (¢)= 30000+ 2000

(USD)
cuaxe 0todola .

Khi thoi gian tang 1én, hoi gia tri cta xe 6 to d6 khong thé thap hon hon bao nhiéu (USD)

Loi giai
Tra loi: 2000
30000
3000
2000
1000
@1 10 30 50 70
30000 + 2000¢
7 (n)= 2000200
Ta co: t .
lim £ (¢) = lim 20000+ 2000 lim(mooo ¥ 2000] =2000
Ta Cé t—>+00 t—>+0 t t—>+0 )
Suyla,ﬁénlcanngangcﬁadéthihmnsé f(t)lé);:2000.

Vay khi thoi gian ting 18n, gia tri cia xe 6 t6 d6 ngdy cang giam vé va gan bang 2000 USD.
S6 luong san phdm cua cong ty ban dugc trong ¥ (thang) dwoc tinh boi cong thirc
' _1 Y

N V=S(X) 0 a i A A L+ e
U=l ysi ¥21 Xem - ( ) la mot ham s6 xac dinh trén [ ) Khi do,
hdy tinh xem s0 lugng san pham cua cong ty ban dugc trong thoi gian dai khong the thap hon
bao nhiéu san pham?

P

5(x)=2300]

|
]
|
LA

Loi gidi
Tra 1oi: 600
1200
lim S (x)= lim300(2+ A j = lim | 600 +—=- | =600
X—>+00 X—>+0 x+2 X—>+%0 1 2
+ N
Ta co: X
Suy ra, ti€ém can ngang cua dd thi hamsb1a ¥ = 600.

Vay s6 lugng san pham cua cong ty ban duogc trong thoi gian dai khong thé thip hon 600 san
pham.
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Cau 15.

Cau 16.
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Mot cong ty san xuat may tinh da xac dinh dugc rang, tinh trung binh mét nhan vién c6 thé lap

- 0x
N |:- } = _|: v []}

\ A 1 oa A |0:to0 . X \ \ < A ~ur £ 1A 1A N A an
ham so xac dinh trén [ ), khi s0 ngay dao tao tang 1én, hay tinh s6 by phan mot nhan vién
lap rap toi1 da khong vuot qua bao nhiéu?

rap dugc bd phan mdi ngay sau X ngay ddo tao. Xem v="N 'Y) la mot

Loi giai
Tra loi: 50
A0y 0

=30

_lj my (r)= _lj51_1

Ta co
Vay mot nhan vién lp rap téi da khong vuot qua 50 bo phan may tinh.

Mot co s¢ san xuat tinh todn rang sO san pham trung binh ma modt nhan vién lam dugc moi

o 100y
v=f(x)

f(x)= !
ngayla ©+10 y6i X 1a $6 ngdy kinh nghiém lam viéc (x=0). Xem
[0:+oc)

la mot

ham sd xéac dinh trén " Khi sé ngay kinh nghiém lam viéc tang 1én thi s6 san pham trung
binh t61 da ma mdt nhan vién c6 thé lam duoc trong mot ngay la bao nhiéu?
Loi giai

Tra 16i: 99

100y 1000 -
flr)= =100- <100 im f (x)=100
Ta c6: x+10 x4 10 va e

nhan vién 1am duoc trong mot ngay 1a khong qua 99 san pham.

nén s6 san pham to61 da ma mot

. [0
F()=09e 00

Ta Cé X ][]

=90 .= v =990

Vay khi s6 ngay kinh nghiém lam viéc ting 1én thi s6 san pham trung binh t6i da ma mot nhan
vién c6 thé lam dugc trong mot ngay 1a 99.
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