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CAC DANG BAI TAP BAI GIA TRI LUQNG GIAC
CUAMOT GOC TU 0° PEN 180°
Dang 1: Tinh céc gid trj cia biéu thirc lugng gidc
Phuwong phap:
m St dung dinh nghia gia tri lwgng giac cua mot goc
m St dung tinh chat va bang gia tri luong giac dic biét
m S dung cac hé thirc lugng gidc co ban
A.BAI TAP TU LUAN
Bai tap 1: Khong dung bang sd hay may tinh cam tay, tinh gid tri cta cac biéu thirc sau:
(25307 ¢ cosl357=3tan | 307)( cos [ 80° — cot 607
p) §in° 907+ cos” 1207+ cos” 0%~ tan” 607+ cot’135°
¢) C0s00%.8in30°+ cos™30°
Loi giai
(25307 ¢ cosl357=3tan | 307)( cos [ 80° — cot 607

a)

= (250307 ¢ cos (1807 457)— 3tan (1807 - 30°)){cos 1807 — cot 60

={25in30"—cos45% + 3tan 307)(— 1 coto0%) R

I
ol

p) $in°90%+ cos”120°+ cos”0° — tan” 60°+ cot*135°

= (sin907) + {cos 1207} + (cos 0°) —(tan 607 ) (cotl357)
— 14 (cos (180°= 007) )+ 1= ({3 | + (cot(180° 45 )

=1+ (cos (‘ID"}: i i—['ﬁ]: i f_mt—-l:’v“'}: :%_

cost0”.sin30% ¢ cos 307 = F{cos30°) =1

c)
Bai tap 2: Tinh gia tri cic biéu thirc sau:

A=tan30” 4 cot 300
a)

b | =
Lod | =

B=sin"45°—2sin” 507 + 3cos 45— 2sin 407 + dtan 557 tan 35

¢) € =cos0"+ cos20" + cos40” + ...+ cos100” + cos1S0”
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d) D =tan3" tanl0” an 15" .tan&0° tan83°

e) £ =sin" 27 sin” 44 sinT 07 ¢ v sinT 847 4 sin” 807 4 sin” 88
F=sin"3" +sin” 15" +sin” 75" + sin“ 87"

) G =3-5in"90" + 2cos” 00" - 3tan” 45

g

b M= a sin90" + b cos9l” + ¢ cosls0”

f=cos 73+ cos 57 +cos” 394 cos™ |77
Stan” 18°  _ .

J=4tan32%cos0" tan 58% 4 ——————+ 5810”727
. 1+ tan- 18"
),

12 - . N . .
KN=———————dtan 753" tanl5" + [ 2cos 17" = 2tan 40" cos 00" tan30°
| +tan- 73"
k)
Loi giai
3 443
tan 307 + cot 307 = £ 3= i

3 3

a) Taco

b) B=sin"45"—2sin” 50" + 3cos” 45" - 2sin” 40" + 4tan 55" tan 35"

s 2 ".: - 2 ".: . o ‘ ! :a
E:‘ V2 E 3‘ ¥2 | —2(sin*50" + cos"d0" )+ 4= =+ 2-2 4 4=4
2 2 : 2 2
L B \ B .
C={cos0" + cosI80" )+ {cos20 + cosl00" )+ ..+ | cosS0" + cos100" )
c | | |
={cos0" —cos0" )+ [cos 20" —cos 207 |+ .+ {cos 807 —cosB0" ) =0
D=(tan3 tan 85" [ tan 13" tan 75" ). tan45" tan45”
g D= I ) |

= (mn S cor s }( tan 137 cot 37 }...{mn 45" cot s }: 1

e) Taco E=sin" 2" +sin” 47 + sin” 0" + .+ sin” 847 + sin” 867 + sin” 88
= |[5.i|f 2 4 sin’ B8 )+ |[5in:4" Fsin” BO° )+ ... (sjn::l:l” i 5in:4h"}

= |{:u'n: 29 4 cost 2 ) (m'n: 4" 4 cost 47 )+ .ot |{:;in:44" Fcos” 44 )=22
F=(sin"3 +sin" 87" )+ (sin” 15" 4+ sin” 75"

£ Ta co ( )i |

= (sin:?e" P Cos” 3 )+ |[5in:I5" i cu:;:l:'a"}: 1+1=2

2 o]
=3-(1f +2] =
g)Taco G =3-sin790" ¢ 2cos 00" — tan” 45" ves

hy H = a sin90" 4 h7cos90" 4 ¢ cos 180° = a1+ 5704 L'_-{_I}z‘“__t'__
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o F={cos" 734 cos 177+ [cos 877+ cos™ 3°
e ) )

= |[CL'IS: 7374 :;in:?’j"“} . (cuszﬁ?"“ tsin” 877)=2

Stan” 18°

————— ¢ Ssin” 72°
|+ tan- 18"

J=4tan 32" cos0% tan 354
j) Ta co:
Scot72°
1+ cot” 72¢

=4tan32°.cot 32°.cos® + Scot” 72°.5in° 72°4 Ssin” 72°

=dtan32°.cot 327 cos0” 4 + Ssin” 72°

=4tan32°.cot32%.cos 0% + Ssin” 72% (cot” 727 ¢ 1)

=9

n

I 1
=4(tan32".cot 327 ).cos 07 + Ssin” 72°. ———=4.1.1+
) sin- 72¢

12

K=—" —Atan75%tan15° + 12cos” 177 — 2tan40° cos 60° tan50°

k) Ta co: " 1+tan®73°
=[2.cos” 73— deot!5% tan 5%+ 12sin° 73— 2tan40° . cos 60° cotd (P

=12.(cos” 737+ sin” 737 )= dcot15% tan 157 — 2( tan 407 cot407 ).cos 007 = 12.1-4.1-2.1.

=7

b | e

Bai tip 3: Mot chiéc du quay 6 ban kinh 75 m, tAm cua vong quay & do cao 90 m nhu hinh v& dudi day.

Thoi gian thyc hién mdi vong quay 1a 30 phat. Néu mot ngudi vao cabin tai vi tri thap nhat cua vong

quay thi sau 20 phut quay ngudi d6 ¢ do cao bao nhiéu mét?

Loi giai

Gia str chiéc du quay quay theo chiéu kim dong ho.

Goi M 1a vi tri thdp nhét cta cabin, M' 14 vi tri ctia cabin sau 20 phat va cac diém

(nhu hinh v§).
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| Y]
B

AI’

M

Vi di ca vong quay mat 30 phit nén sau 20 phut, cabin s& di quing duong bing chu vi dudong
tron.

Sau 15 phut, cabin di chuyén tr diém M dén diém B, di dwoc chu vi dudng tron.

Trong > phit tiép theo, cabin di chuyén tir diém B dén diém M’ tuong ung chu vi duong
tron hay cung tron .

BOM "= ]; 1807 = 60" = H4OM"=90"- 00" = 30°

Do d6
M'H =sin30°.0M" = 1.75 =373
Ta co: 2 (mét)
. , i oan1a. 30,5490=127.5
Do d6 d6 cao cua nguoi do la: (m)
A , e as n AA 127,5
Vay sau 20 phut quay nguoi d6 ¢ do cao m.

B. BAI TAP TRAC NGHIEM
PHAN 1. Ciu tric nghi¢m nhiéu phwong an lya chon. Méi ciu héi thi sinh chi chon mdt phwong 4n.
Cau 1:  Pang thirc nao sau day sai?
AL SIN4ST isinds =2 B. 5in30" + cosal’ =1
C. sino0" 4 cos| 50" =0 p. sinl20" 4+ cos30" =0
Loi g_iéii

Ap dung bang gia tri lugng giac ciia goc dic biét.

Cau 2: Tinh gia tri ctia biéu thirc P =3sinl50" + cos135" —sin120 ta dugc
V2 V2
A2, B. V2, c. 2, D. 2.
Loi giai
7 2 7
P=-3sinl50" + cos135" - sin 120 =ﬁ_l_£_£=_£
Ta coO 2 2 2 2
Cau3: Gidtri cia bidu thire < = tanl fanl tan3 .tanss @ansy 3

A0, B. 2. C. 3. D. I,
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Cau 4:

Cau 5:

Cau 6:

Cau 7:

Cau 8:

Cau 9:

Cau 10:

uigeli.xyz
Loi giai

A=(tan!.tan89 ).(tan2 .tan8S )..(tan44 tando ).tan4s =1

Téng $In°3 +8in°3 87 41883 4 sinT 85 4 sin 8T ping

A. 21, B. 23, C. 22, D. 24,

Loi giai

S=(sin"3 +sin"87 )+ (sin”5 +sin"85 )44 (sin” 45 +sin”45 )

S={sin"3 tcos 3 |4(sin"5 +tcos S |+t (sinT45 4 cos45 )=22

Gia tri ctia bidu thae 4 =38In"51 +sin” 55 +sin" 39 +sin“35 13

A. 3. B. 4. C. 1 D.2.
Loi gidi

A=(sin"51 +sin"39 )+ (sin" 55 +sin°35 J=(sin"51 +cos” 51 )+ (sin” 55

Gié tri cia £ =5In30 cost sinl20 coss4 [y

1 J3

A. 2. B.T. C. 1, D. -1,

Loi giai

E=sin30 coso sin| 90 + 30 Jcos(90 — 6 J=sin36 cos6 —cos30 sind =sin30 =

2 .

) P=———+3-2tan"x
Gia tri cua biéu thirc cos .y bang
Al B. 3. C. S, D. 2.

Loi giai
2 . . ) -
P=———+3-2tan’x=2(1+tan" x)+ 3-2tan"x =3

Ta Cé cos x '

Gia tri cia biéu thie = fan” wsin” v —tan” x + sin” v pine

A. -1 B.O. C.2. D. 1.
Loi gidi

tan” wsin® v —tan” x4 sin” = tan” x(sin” x— 1)+ sin” x = o

cast

2 o . flx)=cos x+cosTasinTybsincx L, L s
Biéu thirc: () c6 gia tri bang

AL, B. 2. C. 2, D. -1,

Loi giai

{{x)=cos x|cos x4 sinT )4 sinT v =cos v+ sinT =

o sinx i cosy= i _ i
Biét rang ' Gid tri ctia biéu thirc £ = SINTCOST bing

wd | b
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A, 18, B. 9. C.E. D.
Loi giai

O |

Q1 . 2 _]' ] 2 N . —]'
(sinx+cosx) =—<sin” v+ cos” v+ 2sinrcosy= —
Ta c6 9 9

. 3 .
= 2snacos = — —} == 8INrCcOsy=—
L

| L

I

e

Cau 11: Cho tany—coty =2 Gig tr ctia bidu thire = 10" x + Col' ¥ ping
A0, B. 4. C. 6. D. 2.

Loi giai

. P=tan’ v+ cot’ x=(tanx—cotx) + 2tanxcotr=4+2=0
Ta co - .
Chu 12: Gi4 tri ctia biéu thie 7= tan™ v —sin” v —sm”vtan” x + | béng
A. 0, B. 1. C. 3. D. 2.
Loi giai

. . . . sinfx L . . .
P=tan’ x—sin® x+sin® vtan® x+ 1= 22— —gin® x—sin® xtan® x + |
Ta co Ccos”
= sin° .r| _ 1 |-sinxtan x+ l=sin” xtan” x—sin° xtan" x+ 1= 1
cost )

Ciu 13: Bidu thire S0 a.tan”a + 48in“a —tan” a + 3cos” a khong phu thude vao a va c6
gié tri bang
A6, B.5. c.3. D. 4.
Loi giai

i

sin“antan” o + 4sin” @ —tan” o + 3cos” if=5jI]:Ef|
| cos”

—1|+4sin“a—tan” o+ 3cos” g

Ta co 4
sinfa - . . . - .

= — — s g+t A8 g —tan g+ 3cos g =381 g+ 3cos T a=3
COs™ ¢

Cau14: Cho H = cos(x+ 00" )= Scos{ 120" — x)— osinfx+ 00" Jcot{ x+ 00" ) {U < < 90 }

ménh dé dung trong cdc m¢nh dé sau.

ol g
3

A H=-1, B. 3. C.
Loi gidi

Chon

H =cos{x+ 00" )= Scos(120" - x)— tusin|x+ 60" ).cot{ .+ 60")

r

Ta co:

= cos{ o+ 00" )+ Scos(180" = 120"+ x)—6sin{x+ 60" ).cot{x+ 60"
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= cos{x+ 00" )+ Scos( 00" + v ) ocos{x+ 00" )= 0

Cho =cos 107 + cos™ 207 + cos 307 + ...+ cos” IS0 Chon ménh a8 dtng trong cac ménh dd

Sau.
A D=0 B. D=8 c. D=2022 p. D=18

Loi giai

cos (90" — e )= sine = cos80" =sin10",cos 70" = 5in20", cos 00" =sin 30", cos 30" = 5in 40"

cos(180" — &r) = —cos ez = cos 170" = —cos 10", cos 160" = —cos 20", ..., cos100" = — cos 80"
Ta co: D =cos 10"+ cos™20" 4 cos™ 30" + .+ cos™ 180"

=cos 10" 4 cos 20"+ 4 cos 807+ cosT90" 4 cos 100" + L+ cos” 100"+ cosT 170" 4 cosT 180
—cos 10" + cos2 20"+ .+ cos2 SO+ cos2 90" + cos 80" + .+ cos2 20" + cos 10" + 1

= 2({cos’ 10" + cos® 20" + ..+ cos’ 80" ) + cos” 90" + |

2fcos” 10" 4 cos™ 20" + cos” 30" + cos™ 40" 4 cos” 50° + cos™ 00" + cos” 70' 4 cos™ 80" )+ 0+ 1

2(cos 10" + cos™ 20" + cos” 30" + cos™ 40" + sin” 40"+ sin” 30" 4 sin” 20" ¢ sin” 107 )+

=2(sin” 10"+ cos 10" 4 sin® 20" 4 cos™ 20" + sin” 30" + cos 30" + sin” 40" + cos™ 40" )+ |

]

(141414 1)+1=9

PHAN II. Cau tric nghi¢m diing sai. Trong mdi y a), b), ¢), d) & mdi cau, thi sinh chon ding hoic sai.

Cau 1:

Cho biéu thire 4 = an 2 tand tand . tans7 tanss  X¢t tinh dung sai cua cc khing dinh sau:
a) Goc c6 s6 do 2 va gdc ¢6 s6 do 88" 14 hai g6c phu nhau.

b) Biéu thirc 4 duoc dwa vé dang

A=(tan2.tan88 )(tan3.tanS7 )(tan4 tanSo )..(tan43 .tan4s )

¢) Ta co lanss =cotl
d) Gia tri cia biéu thie 4 bang 2.
Loi giai
a) bung: Ta co: 2 +88 =90 pep goc cb sb do 2 va goc cb sb do 88" 12 hai g6c phu nhau

) , A=(tan2 .tan88 )(tan3 .tan87 ){tan4 tan86 )..(tan45 tan4s )
b) bung: Ta co : : : :

) ,tan88 =tan(90 -2 )=cot2
c¢) bung: Vi :

_ , A=(tan2.tan88 )(tan3 tan87 )(tan4 tanSo )..[tan45 tands )
d) Sai: Ta c6 : : : :

=A=(tan2.cot2 J(tan3.cot3 ){tand cot4 |..(tan45 cot45 |=1
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Cau 2:

Cau 3:

Cau 4:
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21 2 = of Y SRR , =2In" a4 coe ryoor , M .
Cho st 4 LL‘:““—‘-E.Xet biéu thire £ =817 a + COS" @ X¢t tinh ding sai cua cac khiang dinh
sau:

b

a) Vi moi goc 7 ta ludn co SN cos h=1

b) Biéu thue sina + cosa = E duoc Viét lai Ysingcosa = |
¢) Biéu thirc "= 5I0" 4 1 COS"a quge vidt laj /7=~ 2sinacosa
1

d) Gia tri ciia biéu thuc 7 bang 2 .

Loi giai
a) Sai: Vi moi goc @ ta ludn ¢ 51N« +costa=1
b) bung: Ta c6
sing + cosa =2 = (sing +cosa) =2< 1+ 2sinacosa =2 < 2sinacosa =1
: , P=sin" a4 cos a={sin" v+ cos x) —2sin” wveos e =1-2sin” veosTx
c¢) Sai: Taco :
1,
-1
(1)

. SINaCosSa =
d) Dﬁng: TI‘I S+ Cusg = '\lII'E ta Cé Fa

., P=sintacos g =(sinT x4 cost ) — 2sinT wreos” v =1-2s5in" xcos” v 2)
lai co - .

1
P=—
. (1).(2 .

Tu (1:(2) ta co 2
Cho aner + Coler= 1t vy bigu thire &= W0+ COU & X¢t tinh diing sai clia cac khang dinh
sau:
a) Voi moi goc @ ta ludn co f@nes.coter = 1
b) V&i moi goc 2 t3 ludn co tan® er + cot” e = tan” ex.cot” o

.2 , A P=(tane + coter) —2
¢) Biéu thitc £ dugc dua vé dang [- } )

d) Biéu thirc £ = 7 khi va chi khi M =13
Loi gidi
siNer COSer |

lanee.coler = —
a) bung: Ta co COSer SIN e

b) Sai: V41 moi g(')c & ta ludn cod tan” ¢r + cot™ er = tan” er cot” er .

, P=tan” e+ 2tane coter + cot” e — 2= (tane + coter ) — 2
c¢) Dung: .

=7 = (tane tcoter) —2=T7= me =9 e =43

, .
d) bung: Khi
Cho SINw+ COSxY =11 vj bigu thige M = SIN0C0SY Xét tinh dung sai cua cac khing dinh sau:
a) V6imoi @ taludn co SIN° &+ COS™ o = 1

2M =(sinx +cosy y -1

b) ©
¢) Biéu thirc SINXY 4 COSY =1 duoe dua ve dang |- 2sinercoser=m"
1 3
M =— m==
d) Khi 4thi 4.

Loi giai
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a) Ding: Vi moi @ ta ludn co SIN ¢ + cos™er=1

, C2M =2sinx.cos v 2M =1+ 2sinercosa —1 = (sine +coser ) —1
b) bung: Ta co ‘ H [- } .

e SINX 4 COSY=m = (SINer+COSer ) =m™ < |+ 2sinercoser = m-
c) Sai: Tu [- }

(siner+ coser ) =m <> 14 2sinercose =m = m =1+
d) Sai: Ta co

L | —
b | ter .

PHAN III CAu tric nghiém tré 10i ngin.
Cau 1: Tinh gia tri cta biéu thirc: £ = COS™ 1 COS™ w8+ 8107
Loi giai

P=cos” x+cos” xsin’ x4 sin®y=cos’ x{cos’ v sinT x)dsin

Ta ¢ =cos  xrisin®x=1
R e o a o, P=5(sIn v cos” x)— 2sin’ xvod cos” v 4sin” veos v
Cau 2: Gia tri cia bi€u thuce / / bang
Loi gii
. P=5(sin" x4 cos” x)— 2(sin” v+ cos” x)+ 4sin” rcos” x
Ta co - -
= 5[]3 —2sin” xcos® .r]— 1[]"— 3sin” veos” xfsin® v+ cos’ ﬂ] Fdsint xcos x
— 51— Yein® vrmes v h— T — et eomes b Adetns e pres
= 5{1=2sin" weos” x )= 2(1 - 3sin” veos” x)+ 4sin® veos’ v s 5 _3
] ] ] 2
. 7 P=————— ¢ {tane + coter)
CaAu3: Cho 'ana —coler= - Tinh gi4 tri cua biéu thirc COS™ ¢rSIN° e
Loi gidi
SIN° ¢r 4 COS” o . ~ ] ] ~ ~
P=—0 - Flan” et ool e+ 2= — ¢+ ———+ AN o+ cotT o+ 2
81N cr COS™ er Cos r SInT

=1+ tan” e+ 1+ cot” e+ tan” e+ cot” o+ 2= 4+ ZI[LH[]:M P cot” fx}

=44 j[mn g — ot {!}: | 2}:](‘1

A . . PR I s e ) B = . R -2 ,
Cau4: Cho cac goc % £ thoa man a,f <l va @t F=90 Ty gia tri cua biéu thuc
T =sin" er+ sin® A+ 3sin” ersin® g
Loi giai
Ta co: 1 S =90 = s f=cos ¢ Ma SNt et cos’ @ =1 pan

=sin"er 4 cos’ e+ 3sin ercosT e = (sin7 e ) 4 (cosTer) 4 3sinT ercos o sinT e+ cos”er )

= (sin® e+ cos® &) =1
|{'~ (74 CO8™ cr) Vay T=1.
Cau5: Xa phdu Gamma Knife 12 phuong phép diéu tri u ndo (khéng cin mo hdp so) bang cach si
dung buc xa gamma tap trung, hdi tu chinh xac vao tdn thuong, khong 1am hai mo lanh. Néu

6,3 cm, bac si dat nguén tia cach khdi u 9 cm dé tranh 1am

khéi u cua bénh nhéan cach mit da

ton thuong mé thi goc tao boi chim tia véi mit da la F Tinh gia trj cua biéu thutic P=tanp
Loi giai

Tir dé bai ta c6 hinh v& sau:
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Scm
L e T ES dﬂ
B *
!
'V E
]
mo Ed
¥
Khdi u
ni 7
tan JH == —
Goi ZaT gdc tao boi chum tia véi mat da. Ta co: 9 10,
tan” x—sin” x ) . I
— —tan"x Sinx 4 Cosy = — ) o )
Ciu 6: Cho COU x—c05 ¥ va 3 . Tinh gia tri ctia biéu thue 7= $10° x + cos” ¥
(két qua 1am tron dén hai chir so sau dau phay).
Loi giai
. v [(1=cos X int
. C.osintx ~1 | sm'.r‘ —| s A
tan” x—sin” x LCosT Locos x| oely
cot”™ x — 08 x .o 4 o (1=sin” x| cosx
cos” x| ———1| cos x| ——— | —
) Lsint ) Losin x sin
Ta co ’
sin® ¥ sin” x .
= —  =tan"x ) .
COS™ x CO8 =tan" x=tan" x = n =10

n=0=F=sin"x+cos"x=(sin"x+cos ) —3sin’ reos x(sin’ x4 cos” )

Véi

e P=1-3sin" veos x (1)

SNy + Ccosy =

. -1 . 4.
= (sinx+cosy) =—<>sinvcosy =——(2)
Lai co 9 9

Lad | =

lo 11
=1-3 —=—=10,:
o 02 e T T T

Cau7: Guong nudc (con nude) duge biet dén 1a mot cong cu dac luc trong sdn xuat nong nghi€p cua
ba con dan tdc Thai ¢ nudc ta.

Chiéc gudng duoc ciu tao gidng nhu banh xe dap, c6 dudng kinh 10m. Tam quay ¢ do cao 6,5

m. Nan hoa lam bang loai tre gia, ¢ stic chiu dung trong méi trudng am wdt. Vanh gudng rong
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50cm, duoc dat cac phén nira dé can n;(')rc, twao luc day gudng quay va co gin cac dng buong
(ling) bude chéch khoang 30 do dé mac day nudc khi chim xudng. Luc day ctia nudc khién
gudng quay lién tuc, dén tdm cao nhét dinh, thi cdc dng buong bit ddu d6 nudc vao cac mang
dai. Biét thoi gian con nude thyc hién 1 vong quay 1a 3 phit. Mang nudc cao 11m. Néu mot
6ng buong dang ¢ vi tri thip nhat thi thoi gian nd di chuyén dén vi tri mang nudc 1a
Loi giai

Goi vi tri thap nhat ctia dng buong 1a 7, M 1a vi tri cia mang nude (nhu hinh ve)

Ily

11m
6,5m
T /
,,,,,,,, ‘,,,-_-
: Vir 4,5
- - I - = = — C n
by = 11— 6.5= 4.5 = s xOM BT, 5 0.9 b = 04"

Tung d6 cua diém M 1a -
Ta c6: TOM = TOx + oM = 90" + 64" = 154"

Vi thoi gian con nude thyc hién 1 vong quay 1a 3 phat nén thoi gian 6ng buong di chuyén tir 7
3154 77

dén M 1a 360 60 (phat).

Dang 2: Cho m¢t gia tri lwgng giac. Tinh cac gia tri con lai
Phwong phap:

m St dung dinh nghia gia tri lugng gidc ctia mot goc

m St dung tinh chét va bang gia tri luong gidc dac biét

m S dung cac hé thirc lugng gidc co ban

A.BAI TAP TU LUAN

Bai tap 1: Thuc hién cc yéu cau trong cac trudng hop sau:

sing =—
a) Cho 3 v6i 907 < e < 180° Tiph cos @

uigeli.xyz Trang 11



uigeli.xyz

2
cosa=——
b) Cho bict 3 Tinh tana
. 5
sine = — . i R
¢) Cho & la goc tu va I3 Tinh gid tri ctia biéu thirc 510 ¢+ —COS e
Loi giai
lz] 2 Q
' e P _ . C0se=-—
a) Taco S0 er=1—sin" e V39 g 907 e < 1807 han
: s 44 12
cos”a=1-81"r=—=0C08r =+ —
b) Ta co: 169 13
12
Coser = ——
Do @ 1a goc tinén €05 <0 4y do 13
: 5 . g
Isiner + 2eoser =3 —+ 2 - — |=-—
A 13013, 13
Nhu vay .
¢) Do Ctoser < 0 =tane <0
. 1 ) 5 5
1+ tan” e = — < tan” @ =— = tang = - —
Ta coO: COs™ o ‘I‘ 2

Bai tap 2: Thuc hién cac yéu cau trong cic trudng hop sau:

g cota=—a a>0 _ cosa
a) Biét , . Tinh
cosx =— . ;
2 o o P=3snm v deos x
b) Cho . Tinh gi4 tri biéu thic

v — , ., ., R TP o S
C) Cho Cotu—S. Tinh gia tri clia F=2C08 o+ 58Imercoser + |

SINx + COS v =

d) Cho

l__,-|| —

Tinh SiN- COs.x.tan . cotx

Loi giai

a) Do cota=—a a> 0 pep 90" < e < 150" suy ra €OS& <0

tan o = e tano = —
Mét khéc) L:I..ﬂ ¥ i
2 2 I 2 a
I+ tan” o= 4 LS = ————— 2 008 ir = _
Ma ta lai co CO8 g | +tan” e 1 +a”
. Ja] a
COS0F = — ——— CO% ¢ = —
Khi dé VIta™ yado @>0 nen I+a”

. y _afa : : (1713
P =3sin" v+ 4eos” = 3(sin” x4 cos” o)+ cosT v =3 : - | =

_4_-

b) Ta co:
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. . _ l . i L 1ol
P=sn | 2cot e+ Scoter + — |: _ (ECL‘II'{! Ficoter+ )= —
. \ sin" e 4 cot e To26
c) Taco
. I . I
SINx+ COSx=—<> SINvy=——COSx. . e
, 5 5 \ s SN X C0S v =
Ta ¢ . - Thay vao phuong trinh '™ "% “ =1 5 duoe:
QAL _1
- ‘ (1 S , 2 2 TS
SINT w4 cnsT v=1< | ——Cosx | feos  v=l< 208 v —C0s - —=10< -
|3 5 25 -3
COs v = —
5
4 _ | 4 -3 siny —3 I 4
COST=—a= SNy = ———= —. tan v = = T Loty = L—= =
g 3 s 5 5 s COS X anxy 3
Véi - = - - Khido
3 _ | 3 4 siny -4 1 -3
COSRY=—_&sgr= —f —= —, anx= = T. coly= L— = T
. 3 5 85 5 . cosy 3 anx <
Voi - = - - Khido
Sin e — COS er
7 B=— —
Bai tap 3: Cho tan@ =3 Tinh gia trj biéu thuc sIn-er +3c0s e + 2siner
Loi giai
sier COS er ) _ ) .
T 8 tan e (tan e+ 1)—(tan” e + |
5= COS (r  COS _ {‘ ) E‘ )
sin‘ e 3cos e 2sine tan’ e+ 3+ 2ftane(tan” o+ 1)
Ta cb: COS (r  COS o COS or
9+ )—-(9+1) 2
H=— — =—
27+3+2.3(9+41) 9
Suy ra '
. . _sin® @+ 2sina.cosa—2cos g
tang=-3(0"za<180") . . BEio—m————————————
Bai tap 4: Cho *. Tinh gia tri bi€u thic 2sIn” @ —3sina.cosa +4cos a
Loi giai
5o $in” g+ 28in @.cosa—2cos" a
Ta cé: 2sin” a—3sina.cosa +4cos

TR, ﬁsjtm_uu::u L COsa

_ C0s q COS“a  Cos'a
Lsina  sina.cosa 4LIL‘|5:[|' _tanta+ 2tang-2 9+ 2(=3)-2 |
TcosTa costa cosa  2an a-3tana+4 297 3(3)r4 31
B. BAI TAP TRAC NGHIEM

PHAN 1. Ciu tric nghi¢m nhiéu phwong 4n lya chon. Méi ciu héi thi sinh chi chon mdt phwong 4n.

|
) tanag = —
Caul: Cho biét 2 Tinh cota
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Cau 2:

Cau 3:

Cau 4:

Cau 5:

uigeli.xyz

1
cota =— cota =

A, Cota =2 B. Cotc&':\E. C. 4. D.
Loi giai

tanee.cober = | = coter = =2
faner
. I .
Sl = —, Q07 < g 1R0° , .
Cho 3 . Gié trj cta biéu thie 7= 3coter +4tan e |3
AT, B. -TV2, c. V2, p. 7.

Loi giai

7 ¥
COS e =
Sl ertcos =l cos = -8 = — e
9 242
COSer = —
Ta co
p 1 e ) 2442 1 =
Sier = —, 907 = gr = [ 80" = COSer = — = tanor = — Lcoter = —EJj
. 3 1 22
Vi - ) T

Vay F=3coter + 4tan {z:—?ﬁ

l
. , cota=——
COS & bang bao nhi€u néu =7
5 J3 5 |
A 5. B. 2 c. 5. D. 3
Loi giai
coter =—— = tane = -2
r ¥
Ta co =
R X 1 I I :
l+tan o= —— <> cos = — === - _+VG
COS™ ¢r I+ tan“ e [4(-2) 35 cosa ==

Néu tana =3 thj cos& bang bao nhiéu?

J10 1 J10

A, 10, B.E.

5

(@]
=S
=

Loi giai
1 1 1

[+ tan” e = 008 = = =
Ta co COS™ ér l+tan"ee 143 10

J10
0

COsér ==

Suy ra

L% g 90"
. Gi4 tri cua biéu thirc

siner =

Cho

o

A= |5in £ — I.IL'IS{.Il 1a
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J21+2 J21-2 2142 J21-2

Loi giai

. - 21 21
cos” ar=1—-5in" o= — = coser= — (cos e =0}
Ta co 25 2
: . s-adal (V21-2) Ji-2
A =1-2sInecose = . = - — A= -
Lai co 25 23 )
1
cosa = — )
Cau6: Cho 3. Giatricia £=tne ol |y
92 92 9 9
A 4 B. 2 . C. 2, D. 4.
Loi giai
1 ! .. 1
— =]+ tan o = tan o =5 = tane = }.E = coter =
COS™ o lﬁ
g 9.2
N R R
22 22 4
2 .
i P=———+3+tan o
Cau7: Cho ota@ =2 Gia tri ctia biéu thic Cos” o bang
23 23 23
A 2, B. 4. c. 8, D. 23,
Loi giai
. . _ 3 _ 3 023
P=2(l+tan e )+ 3+ tan er =5+ ———=5+-=="
Ta Cé . cob™ er —]' —1' .
Chu8:  Gié trj ciia biéu thire = tan” wsin®x —tan” v+ sin° v ping
AL B. 0. C.2. D. L.
Loi giai
L . . . C.osinx . .
tan” xsin’ v —tan” x + sin” x = tan” x(sin® x— 1)+ sin” x = Sl [—cos x4 sin =0
i Ccos™ x '
. | . COS o
siner =—, 0% < <90° Pz—— .
Cau9: Cho 4 . Biéu thurc: tanes + coter ¢ gia tri bang
15 15 15 15
A. 16, B. 4. C. 04, D. 8
Loi giai
. - 3 15 . .
cos =1-sin"w=—=coso=—— (0% < & = 90°)
. .
15

%

5 ] b
- .LIL‘IL{I=-JE:> Fz;z—

15 1 J]—q 4

— AN =
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. 2
o sinx+cosy=— ) L L o
Céau 10: Biét ring 3 Gié tri cia biéu thige I =8IN 1+ COS x4 SINXCOSY phing
31 31 31 31
A 34, B. 34, C. 18, D. 18,
Loi giai
P : - I - L —]-
(sinx+Ccosx) = —<=sin" v+ Cos” v+ 2SINyCosy= —
Taco 9 9
: 5 : 5
< 28INXCOSy=——=SINYCOS ¥ = ——
; 15
. ; . - : 23 5 3l
P=(sinx +cosx) —3siNrcosv(SIny + cosx )+ SINrcosy=—— —=—
Lai c6 27 18 54
1
tanx = — , § . - .
Cau 11: Cho 2 | Gia trj cta biéu thire "= C0L ¥+ COS™¥ pang
1 4 5
A S B. 5. c. 4. D. S,
Loi giai
. I I . 5 .
cot"x = — =4, ———=l+lan" y=— =008 ¥ =—
Ta ¢b tan” x Cos” 4 5

n Hx-l-: : 2-.1- — =1, ".'.-_'_' o '..;I L] ., . A .2 B  tanl . T N
Ciu 12: Cho 5¢08 @+ 2cosx—1=0,0°< <90 . Gia trj ctia biéu thire 7= taN" ¢ + 8IN" ¢ p3pg

113 113 120 60
A. 120 B. 60 | c. 113, p. 113,

Loi giai

COSir = —
SCosTar+ 2eoser— =02

I

COsr = —

Ta co 2
R, ] | I 15 . 1
0° <o <90 "= coser=—=58IN"&r=—=> AN &xr= —
Vi 4 It 15
. . 1 15 113
P=tanr g8l = — 4 —=—
Vay 15 lo 120
5
. o, o lanes + coler = 3 . .
Cau 13: Biét @ lamot goc tir 07 dén 180" thoa man 2 va siner >coser Tiph sSine
. 1 . 2 : 2 : |
SINg = —= SN = —= sma = — Sina = —
A. V5 B. J5 C. 3, D. 3.

Loi giai
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taner =2

A

1 . . _
= AN r + = —< 2an e —Stane + 2= 0=
taner 2 tan o =

[ano + coter =

L]

1
, B
Ta co =

R& rang trong ca 2 trudng hop ta déu co tana >0 pgn cosa >0 vay gia thiét

- I
_ lane = 2 = COler = —
SINer = CoSer = ane > | Ty dé ta cod 2

1 . 1 5 -
— =licott =1+ —=—=58IN" &=
51N o 4 4

-

= Siner =

L e

5

B

Ta lai c6

) . , SIN 2. COS i =
Cau 14: Biét @ lamot goc tir 07 dén 180" thoa man

| b

va tana <1 Tipp tana

~

1
tang = — tane = —=
B 2, C. tana =2 D. E

tang =
A.

s

Loi giai

5110 ¢r. COS 1 =

) SIN°€.C08" ¢ = — & 51[1'{;.{]—51[1'{:!:7_
Tur gia thiet > >

suy ra 20 25

O

esin‘a-sinfa+ —=0& =
b

e %l

tan ey —3coter + 2

. 1
sna =— . M=
Cau 15: Cho @ la géc nhon va théa man 3 . Gia tri cia biéu thic tan cr + coter

22 -23 42 +23 42 425 42 -23
A. 9 B. 9 C. 9 D. 9
Loi giai

1§ 22
2

cos“er=1—-sin"a=1-—=— COS¢cr = =+
Ta c6 Y 9 suyra 3

22
cosa =
theo gia thiét: @ 1a goc nhon nén €05« >0 suyy ra 3

ﬁ ) ﬁﬁﬁ B 9

tane = —:coter = 242 = 4+ 242
Khi dé 4 . Viy 4
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51N ér — COS 7 =

th| 4=

Cau 16: Cho @ 1a goc tu va . Gié trj ctia M =sine—2cose |3

12— 34 _4-334 12+ 34 44332

M=—_Y"" M j
A. | B. Y o 0 p. 10
Loi giai

P COSer
,va cosa <0

) siner =
Theo gia thiét ta co:

| 4=

(4 U cos? 4= 34
.. " | - COsdr | 1 L:US-{X:]C‘_E COser =
Mit khac: S$I e+ cos"er=1 & L2 J 0
-4 4- 434 12+ 34
COSef = ————5INef = ——— M=—
suy ra 1 0 vay 10

PHAN II. Céu tric nghi¢m diing sai. Trong mdi y a), b), ¢), d) & mdi cau, thi sinh chon ding hoic sai.

907 e e [R0F i
. Xét tinh dung sai cua céac khang dinh sau:

) siner =
Caul: Cho bicu thirc
a) 0 <cosa <l ygi 907 <o <1507

Lad | bd

b) Sin& dugc dua vé dang COS ¢ = VI —sin e

J5

c) Gia tri ciia €Ot& bang 2 .

. A=——stan" & .
d) Gia tri cua bicu thurc S e bang 2.
Loi giai

a) Sai: Ta co: 90% < ¢ = 1807 = coser = 0

b) Pang: Ta co SIN e + c08 er = | = 8iner =41 —cos™ er
— NG J3
COser = —+f 1 —sin e :—T-_x cober = ———

¢) bung: Vi 3 2

. g
A=1+cot e+ Pt —
d) Sai: Ta co cot™or 4 5 20

Chu2: Cho tane + coter=2 X¢t biéu thie £ =510 ¢ + COS" ¢ Xét tinh diing sai cta cac khing dinh
sau:
a) lane ¢ coler = 2 tan”er + cot’ e = 4
I
b) Bidu thuc ne + coter =2 duge dua vé dang SINecose

+ R y 4 R = i 2 e
¢) Biéu thitc P duge viétlai £ =1+ 3sin ercos o

=7

1
d) Gia tri cta biéu thie £ bang 2 .
Loi gidi

) , taner + coter = 2 <= (taner + coter ::—1
a) Sai: Taco L& }
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SiNér  COS¢r 1
taner + coter = 2= i = =7

b) Dling: Ta ¢6 Coser SN 811 €7 COS ex
¢) Sai:

P=sin"a+cos"a=sin"x+cos” x) —3sin veos osinT e+ cost e )=1-3sin” xeos x

I

tana+cotg =2 — =2 8ineCose =
d) bung: Tu SN COS ¢

L | =

., P=sin"atcos’a=(sin” x4 cost ) —3sinTveos” v =1-3sin" veosx
Ta lai co :

poi-2_1
Vay o
‘ | | po L]
Cau3: Cho W o—tana—0=00"<a<90% o pigy ge  cos'e sin‘ e | Xt tinh ding sai

clia cac khang dinh sau:
a) Voi moi goc @ thoaman U < <907 hj tana >0,

%

¢) Biéu thirc P dugc dua vé dang "= tan” e+ cot e+ 2
91
d) Gié tri ctia biéu thirc 2 bang 9 .
Loi giai
a) Pung: Voi @ théoaman 07 <« <907 thj tana >0

o tan” ez —taner — 0= 0 (tane + 2)(tane - 3)=0

b) Sai: Tac
¢) bung: P=1l+tan e+ 1+ cot” e =tan” e + cot” e+ 2
2 ; ; tan or= -2
tan” o —tane — 0=0< (tane + 2)(tane - 3)= 0 <= X
d) bung: Ta c6 tan o = 3
., . | g1
0o« = tane=3=cole=-=F=—
Do 3 9

" S e — \ -2 . M = |siner — coser
Cau4: Cho s+ cosxy= M y3 biéu thirc | |

a) V&imoi & taludn co SIN 2+ COS" 2= 1

b) M7 =(sinx +cosx) —4sineeose

[p4 ’, - - e A . T N _ 2
¢) Biéu thirc 100+ LOsv =1 dquroc dua veé dang - 2singrcoser=m"
2 \ 2
d) Gia tri caa biéu thoee M bang —m" — 1.
Loi giai
a) Ding: V&i moi ¢ ta ludn ¢ S &0+ LOs o= ]

, C2M =2sinx.cos v 2M =1+ 2sinercoser —1 = (sine +coser ) —1
b) bung: Ta c6 ‘ “ [- } .

o SINXCOSx = = (SiNer + COSer ) =m <= |+ 2siNercoser = m-
c¢) Sai: Tu -

(sinez+ coser ) =m < |+ 2sinercoser =m = m =1+
d) Sai: Ta co

b | —
b | tes .
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PHAN II1. CAu tric nghiém tra 10i ngin.

Cau l:

Cau 2:

] ki'(sjn'.rz Fsinercos” o+ cos e |
tang =— ) = — - -
Cho 3. Tinh gi tri cta biéu thirc: SIN x4 COS or
Loi giai
o [sinfe sine ||
cos | — +1 | ) ] .
L COS o COSér / fan o + tanor e
P=9, S ——yV} : =9 =11
LS e | tan " o + 1 a8+ 1
cos o —+ ] |
, L cos o
Ta co L
=cos vt sinx=1

sin e —3sinee + 2=0,{0< e <90") s S o e .
[ }.Glé tri ctia biéu thirc =3tane + Veote bing

Loi giai

Biét

. 2sin’ e +sin e+ Ssiner—3=0 < (2sine —1)(sin” & +siner +3) =04 2siner—1=0
Taco - !

[siner +siner+3=0)

];_x COs o :ﬁ_x taner = %.mm: NG A F‘z«ﬁ.:. % i -\ﬁ .|: 4

2 2 3 nén 3 )

Géc nghiéng cua Mit Troi tai mot vi tri trén Trai Dat 13 goc nghiéng giita tia ning lac giita trua
v6i mat dat. Trong thuc té, dé do truc tiép goc nay, vao gitta trua (khoang 12 gio), em co thé
dung mot thude théng vuong goc voi mat dét, do d6 dai cua bong thude trén mat dat. Khi do,
tang cta goc nghiéng Mat Troi tai vi tri dit thudc bang ti s gitta do dai cua thude véi do dai
cua bong thude. Goéc nghiéng cua Mat Troi phu thudc vao vi do cua vi tri do va phu thudc thoi

— SlNer =

gian do trong nam (ngdy thir may trong nam). Tai vi tri c¢6 vi do ? va ngay thi V trong nam,
gdc nghiéng cua Mt Troi & con dugc tinh theo cong thirc sau:

. [ 2(N+10) | | B
fr = Q0% — g — I.:L‘Ib'| — L —m |] a0° .23 57
' : ins ) !
. < AN T = L 173 NSRS = S e -
trong d6 7 =0 néu l=N=172m=1 g 1T3=N=3580m=2 & 350< N < 365.

Hay ap dung cong thirc trén dé tinh goc nghiéng ciia Mt Troi vao ngay 10/10 trong nim khong

— [¢] o .
nhuan (ndm ma thang 2 c¢6 28 ngay) tai vi tri c6 vi do ¢ =20 la ¢ (Cong thuc tinh toan noéi

N , . e +0.5° , cr e 2 10:R - . £ 2 1N \ A .
trén chinh xéc toi T0-° ). Tinh gi4 tri cta biéu thac "= tana + cola (két qua 1am tron dén hai
chir s6 sau ddu phay).

Loi gidi
Ngay 10/10 13 ngay thur 283 cia nam khong nhuan. Do d6, goc nghiéng cua Mt Troi vao ngay
¢ =20°

i

bang
2(283+10)

ins

nay tai vi do

¥
cos—- 1507
ins

13 50

g = 90" =207 — I.:L‘Ib'i

=707 -

23502 020"

-1 | 1507 |

Vay g=020"=P=tant2.0%+cot02,6% =245
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Cau 6:
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Mot qua bong Golf ké tir luc duge danh dén luc cham mat dat da di chuyén dugc mot khoang

voosin 2
d=="""
i

cach 9 (mét) theo phuong nim ngang. Biét ring = trong do v (m/5) 1a van toc
ban ddu cua qua bong, & 13 gia toc trong truong va ?1a goc danh qua bong so véi phuong nam

=15 D -:_f:][] .":. =18
ngang. Tinh gid tri ctia ©°52%, khi ' I5(m/s) o }, d 1\(;;;).

Loi giai

i =——— 15 = 51N 2= =

v-sin2g (15) .sin 2 180 4
5

o

Ta co & nén 10 247

cos 2=

0" w45 = 0" = 2o = cosXo =0,
<4 = LU 2 nén
Mot van dong vién ban sing ndm trén mat dat dé gam ban cac muc ti€u khac nhau trén mot birc

\ < /. A A [N < /. A A I3 - A 25 . A J
tuong thang ding. Van dong vién ban traing mdt muc ti€éu cach mat dat (m) tai mgt goc
ngam @ (goéc hop boi phuwong ngam véi phuong ngang). Néu giam goc ngam di mot nira thi

A ~ . n Z , n , o oz, 10(m 3 ) ; <A A A £
van dong vién ban trung muc ti€u cach mat dat ( )thl khoang cach tir van dong vién dén
P 3cos??
U R N AT
btrc tuong bang \/_( ) Tinh gia tri ctia 2,
Loi giai
25m
10m
o @
2 O
d
10 |
tan—= == —=
Goi @ 1a goc ngdm lic dau clia van dong vién. Taco = [0V ~/5
l v A i 5 _
=lttan —=l+ —=—-= 08 —=—= =13
L 7 5 5 2 i)
cos — - - -
Ta lai co: 2
2h
b i 29025 Ny = T )
Cho ?°¢ 1a cac sb nguyén khac 0, ©7=Y=2 va 202> — ¢ Tinh gi4 tri ctia biéu thirc
A=2025¢c08 v+ 2hsinx.cosy + o8N ¥
Loi gidi
A iR T 2
_ o = — = 20254 2htanx + ctan” x
Taco: A =2025c08" v+ 2hsInr.cosx + cSIN° Y COs™ ¢

; T .'I.I.'_"| A5 Y T .‘..I.
<:>.![] tan” x)=2025+ 2htan x + ctan” x
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P

| b _ 2 (2
.4‘1 = ‘:202; b | 2|
o | L2025 — ¢ z 2025 -¢ L2025 — ¢
A{ZDES—L}: C(2B) 2025(2025-c) +4h (2025 - ¢} oAb
- (2025 ¢) (2025-¢)

(2025—¢) +(2h)  2025(2025—c) +4b°.2025

- (2025 ¢} (2025-c)

s 0 qpe 2025((2025— 0y 4 4k°
(2025 c) v ap 2035 c) }cwz=mzs.

J—

(a—c) (2025 ¢

Phwong phap:
m S dung dinh nghia gia tri luong gidc ciia mot goc
m Sir dung tinh chat va bang gia tri lugng giac dic biét

m St dung cac hé thuc lugng giac co ban

A.BAI TAP TU LUAN
Bai tap 1: Rut gon cac biéu thirc sau:

a)

A=(tan x+cotx) —(tan x—cotx)

COb” vy —COs v SINC.Cosy

b) cot” cotx
c) C=sin"a.tan” a+4sin”a —tan” a + 3cos” a

5107 @+ 2sina.cosa— 3cos g

d) 2sin” g — 3sina.Cosa + COs
e) £ =sin"x+sin’ reos’ x i cos
Loi gidi

A={tan® x+ 2tan r.cotx + cot” x)—{tan” x—2tan x.cotx + cot” x)=4

a) Ta co:
cot” x—Cos ¥ SIn xcos x COS™ % SN oS X L.
A= s - =l-— =l—-sm x+s5m y=1
b) col™ cot cob™ coty
c) Tacod

sin"a.tan” g +4sin” g —tan” @ +3cosT g =510 o — — | |+4sin"ag—tan” a +3cos g
L COST Y.
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sin”a 3 3 3 - 2 v o] \ 3 \
= —— 51 [|r+45]|'l g—lan " g4+ 2Ccos g =38IN g+ o008 g =0

COsT
<100 9 1\1[][.'_LL‘|5[.'_ 3 Cos™
. COS g COS Cos” a
n SIN° @+ 28I0a.008 o — 3C08" a L SIn° @ ltij[]:.'_unzi:.' Cos o
d) Ta cé: 25N @ — 3sing.Ccosa + CO8 @ Cos™ a Cos™ o Cos a

. Ctar v — 1 tan o+ 3 a3
Ctanta+tana-3 _ (tanx—I)(tanx+3)  tanx+ 3

TS a—3tanag+l Ltan .r—]}(jmn.r—]}_ 2tan x -1

, P=sintx(sint v+ cos” ) ocos” = sin"x ot cost v =1
e) Tacod ' .

Bai tap 2: Rat gon cac biéu thirc luong giac sau:

(sinx +cosx) —1

Ny -+ coty

2 1 . .
B=—— —— (tanxy —cot x) + |
cos” o sinT

-
I

(1 —Sjn:.r}uut: v+ 1—cot’x

c)

4 D= Jeos® ¥ + 4sin® x + v/sin® v+ 4cos’ x

cos’ v+ 2008 ysiny—sin” xcosx— 2sin’ x

& (tan x—cotx){cosy+ 2sinx)
Loi giai

Sin° x4 cos” x4 2sinxcosx—1  2sin xcos x
A= ] = ]

a) Ta co sinrcosy sinvcosy

= 25N ¥yC0sT v

B=21+tan” x)— (1 +cot® x)+tan” x+cot x—2+1=3tan" x
b) Ta co: ( ) ‘) k H .

) ('=[(]__L;jn:_-;]_]}mﬁ;; t1=—sin”xeot” v+ 1=1-cos”r=sin"x
. _ .

D= Juus" v 4{1-cos o) 1‘/sjn".r - 4{1-sin"x)

d) Ta co

= .Jl{m::: x— 2]: | J{sjn: x— 2}: =2-cos  x+ 2-sin’ r=4-(cos’ x+sin” x)=3
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[cos x—sin”xeosy )+ (2cos” xsin oy —2sin’ x)
F= - :

Csinx cosx ), :
- = |[L:ns.r- 2sinx)
cosx sy,

e) Tacod :

cos r{cos” x—sin” )+ 2sina(cos® v —sin® x)

(sin® r—cos x|, .
- |I:_LJL'IS.'-.' + 2sin x)

810 COS ¥
[cos” x—sin” x){cosy + 2sinx)siny cosy

= : — % : = —sinxcosy
—{cos” x—sin” x)(cosx ¢ 2sinx)

PHAN I. Céu tric nghiém nhiéu phwong an lya chon. Mdi ciu héi thi sinh chi chon mét phwong an.

Cau 1:

Cau 2:

Cau 3:

Cau 4:

Dang thirc nao sau day 1a sai?

(cosx +sinx) +(cosx—sinx) =2,%x B tan” x —sin® v = tan’ xsin” x, ¥x = 90

A

C sin” v+ cos” x=1- 2sin” xcos” x,7x D sin"x—cos" x=1-3sin" xcos™ x.vx

Loi giai

sin”x —cos” = sinx —cos ) 1-sin” reos”x)

Biéu thirc
1 1 L

(cota + tana | bing

AL Sinfe cosTer B.toUattan'a2 ¢ sin“e cose.  p,cotiatanta+ 2
Loi giai
I I

SN g C0S a

(cota +tana) =cot”a + 2cotatana + tan a = (cot a + 1)+ (tan“a + 1) =

; sinx
7 E=coty+ ——n
Pon gian biéu thirc I+ Cosx ta duoc
1 1
A, sinx B. COSx C. sinx D. cosx
Loi giai
. sin x COS ¥ sin x cosx(l+ cosx)+ sinx.sinx
F=colyd = — - = —
I+ cosy  smx 1+ cosy sinx(l+ cosx)
cosx(l+ cosx) ¢ (1-cos ) cosx(l+cosx)+ (1 +cosx){l—cosxr) i
sinx(l +cosy) sinx(l +cosx) sin v
| —sin’ x
2 P -4
Rut gon biéu thue 251N 0.CO5X ta duoc
1 1
P=—tanx P=—=cotx
A. 2 ) B. 2 ) C. P=2cotx D. P=2tanx

Loi giai
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Cau 5:

Cau 6:

Cau 7:

Cau 8:

Cau 9:

| —sinx

FP= =

uigeli.xyz

COs™ COs Y l

= =—LColy

Jeinxcosy  2sinvcosy 2sinye 2

-

Rﬁt gon biéu thl:rC .'1 = 5] I : XA CL15- r= 5] I ! xX—= '..:USII X ta duoc

A, SInxcosx

Ta co

A={sin” x+ cos® .r}:

B. Sin” xcos™ v C. —sinxcosx D. —sin” vcos’ x

Loi giai

—2sin” xcos” .r—[l[:ijn: x4 cos x| —3sin” veos” x(sinT v+ cos” u}}

A=1-25in" xcos” x— 1+ 3sin° xC08° ¥ =5In° xCOS" x

‘r'l

Rt gon biéu thirc
A- ]‘.

sin” x

tan” x —sin” x + 1

sin®xtan” v+ 1 ta duoc
B.Z- C. _1_ D. _2-
Loi gidi

.

1l :ajn:.r| ], —]-I| oy

P = COsT Y

— —5In° x s :
_ Lcostx ) sInTatan” x| 1
sin” xtan” x+ 1 sin” xtan® x + | sin” v tan” x+ 1

Rut gon biéu thie = V-sin® v+ dcose+ 52 ta dugc

A, COSX

B. —cosx, C. 4+cosx D. cosx+2

Loi giai

Ta co

Pon gian biéu thirc
1

A. SInxcosx

1

P \f_(] —cos*x )+ dcos vt S -

] | 3(sin"xtcos x)-2(sin" x4 cos’ x|
‘r'l= 1 1 : _ g
tany  cofx siny—cosx) —|
i- ) ta duoc
I | I
B. 2sinxcosxy C. sinxcosy D. Z2Zsinxcosxy

Loi giai

1[{ sIn° x4 cos” o) — 2sin” weos '.:| - 2[{ sI° o 4 cos” ) —3sin” xcos” '.i|

P=
SIN Y COS

I 3=

sin” x + cos” x — 2sin xcosy— |

2sin” vcos x )= 21— 3si n° xcos x)

510 rCOs

I

=25in ycosy

I 1

sinvcosy  2sinycosy  28INxcosy

Rt gon biéu thirc

A, sinx

cos -
= CosysIn x
tan v+ col v ta duoc
B. COSX C. tanx D. cotx,

Loi giai
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Cus Y

Cas Y

> Fsin’

5in v

cosy o sinx
= sinxcos v+ 8in’ v =5

-

uigeli.xyz

COS ¥ L
Fsin x

r= ]

sinxcosy
5in° )= sinx

inx(cos x4

sin( 1807 = x)sin(90° =) | .
' ' FEInT x4 Cos

Cau 10: Rut gon biéu thirc
Ao 1.

Jsinvcos .y

I -
slnx

Ta co Cos.x

2sinvrcos y
1

510 v COs v

cos.

51N

F1—2sin” xcos® x= 280" xcos x

ta duoc
D. 3.

an v+ coty

B. 2. C. 2.
Loi giai

F(sin® x o cos”x) = 2sin” veos x

T

T

F1—2sin" ycos” =1

Cob™ x— COS x SINxCosx

P = -
Céu 11: Rt gon biéu thuc cot™x coly ta duoc
1 3
A. 2, B. L. C. 2, D. 2,
Loi giai
. 1_: ) : I_f ] Y
Lbe I'—L;L‘lb.'., . COs '.'; — -1 |
P Fj[]_ y . ST vCcos .y _ LS X J ‘ij[]: |,
I.JL‘I[: x cosx I.JL‘I[: x
Ta co sin
cos” vcot” v . . .
= _ FEINT v=COos v+ sin v=|
cot™

Cau 12: Don gian biéu thirc

1

A. COSX |

sin

F=colyr 4 —
I+ cosy tg duoc

1
C. sinx

B. tanx D. cotx

-

Loi giai

cosy o+ | B l

sin x COS Y +COS™ ¥ +5I0° 1

COs.x
P == -
, sinx

Ta co

| +cosy sinx(l+cosy) sinx(l+cosy)  sinx

PHAN II. Cau tric nghi¢m ding sai. Trong mdi y a), b), ¢), d) & mdi cau, thi sinh chon ding hoic sai.

‘r'b

Cau1l: Cho biéu thirc

a) COs™ X

=tan" x

SIN° v+ 3sin vcos v —4cos” v

tanx — 1 . Xét tinh dung sai cta cac khang dinh sau:

x+1
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Cau 2:

Cau 3:

uigeli.xyz
i tan” x + 3tanx — 4

b) Biéu thic A= 5107 v+ 38in veos v —4cos” v duoc viét lai ' I+ tan” x
~tanx+4
¢) Rut gon biéu thic P ta dugc I+ tan” x
3
. . ——  cosy=-—
d) Gia tri cua biéu thac £ bang 4 khi
I $In” v + cos™ .
— = - =1+ tan" x
a) bung: Ta c6: tus v Lus"
- i e - ' P TP P TP
A=cos® | :~m~.u 3 S0 Lil."b.-. 4 |: tan v + 3tany — 4 _ lan”y --Ld‘[].'. 4
| cos COs™ v J ! I+ tan- x
b) Bung: Ta co cos” v
po_ A tan” v+ 3tanx—4  (tanx—1)(tanx+4)  tanx+ 4
, . tanx—1 (tanx—1)1 +tan"x) (tanx—1){1 +tan"x) [+ tan"x
¢) bung: Vi H (tan = 1) o) (tanx 1) ‘) -
1 . . 3+ 4
— =l+tanr=tan y=4-1=3=tanx = «ﬁ = P= J_—
d) Sai: Ta co LOS ¥ 4

P=2(sin"x + cos”x ¢ sin vcos x) —(sin’x o+ cos x|

Cho biéu thirc . Xét tinh ding sai cua

cac khang dinh sau:

Ay thire Sin* x+ cos* x oo |sint o cosT )
a) Biéu thac s 4+ LUs b quoc viét lai :
b) Biéu thire S ¥+ 05" X dquoc dua vé dang |~ 48in” yeos” x4 2sin” weos”
o N P=2(1-sIn"xcos .r}: — 1+ 4sin” xcos” x— 2sin” xcos v
c) Biéu thitc £ dugc dua vé dang ( /
d) Rut gon P taduge £ =1,

Loi gidi

. . tane + coter= 2> (tane + cote ) = 4

a) Sai: Taco L& }

Siér COS¢r 1
taner + coter= 2 = i e |

b) Dling: Ta ¢6 Coser Siner 8117 COS ex

c¢) bung: Ta c6

P=sin"a+cos"a=sin" x4 cos o) —3sin weos xosint e+ coster)=1-3sin” xeos x

. I N ] I
nag +oolg =2 ——— = L= Sl COSir = —
d) Pung: Tur ST COS er 2
i o P=sin"a+cos"a=(sin" x+eos ) —3sin rcost r=1-3sin" reos x
ai ¢ :
3o
P=1-_=—
Vay 4
tan” x —sin” v+ (sinx + cosx) —1
o A 1A , =1+ et v ~se o , .
Cho tan” vsin® x va biéu thire 8 =1+ 2000 ¥ X¢t tinh dang sai cua
cac khang dinh sau:
2, |sInxdcosy) s I PT
a) Biéu thurc [- ) bang 1— 2sinrcosy,
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by tan’ ¥ —sin® X quoc viét laj tan” ¥sin® v
§ tan” v8in’ x o+ 28inrcosx
¢) Biéu thirc 4 duoc dua vé dang tan” xsin” x
d) Biéu thic 4 bang B .

Loi giai

)  (sinx+cosx) =sin®x+ cos® x+ 2sinycosxy =1+ 2sinxcosx
a) Sai: Ta co st ) “ “ “ “ “

. . Losimmx L VL, .

tan® x—sin’ x = = sin’x = sin* x| ———1 |=sin” xrtan® x

b) Pung: Ta c6 WeosTa
. tan” xsin® o+ 1+ 2sinvcosy—1  tan” xsin® v+ 2sinxvcosy

¢) Plng: tan” xcos x tan” xsin” x

. fan” xsin ridsinrcosx o 2sinrcose oo sinx e

tan” xsin” x sin” x cos’ x
d) bung: Ta c6 cos- v
P SIN° x4 cos” v —4sin ycosy— 3
Cau4: Cho SIweosx 4 cos wsiny + 1 Xét tinh dung sai cta cac khang dinh sau:

a) Ta co SIN° ¥ cos’ =1+ 2sin” veos

b) $in xcos ot sinvcos v 1 gyge dua vé dang Sinvcosx
<R , A s B T
c) Biéu thitc £ dugc dua vé dang —=510.reosv— 2

.4\5

|

cosx=— . .

d) Khi 3 thi gi4 tri cia biéu thiac P bang 9
Loi gidi

v

5IN7 0+ cos o =(sinx ¢ cosT ) —2sintveos” o =1- 2507 xcos x

a) Sai:
. , Sin xcosy 4 sinxcos x4 1= sinxcosx(sin® v+ cos x )+ I =sinxcosxt |
b) Sai: Ta co : .
| —2sin” xcos v —4sin vcosy—3 (sinxcosx+ 1) .
P=— — — =221 ] =—2sin xcos v+ 1)
, , sinxcos x| sin® x+ cos x)+ | SIN X CO8 x4
c) bing: Ta co ( -'
1. 22 42
COsy=—=>8INy= = P=- -2
3 3 4

d) bing: Ta co
PHAN III. Cau tric nghiém tra 16i ngin.

CAu 1:  Biét tdn tai s thuc =% a0 cho P=F 1a sb duong nho nhét thoa man hé thuc:

[9sin” - Osin u}:—{:]] P 2P)(9sin” a—osina )+ P74 11P-80=10 Tinh gid trf cia bidu thitc

M=(2P +8).tan" a, + 9P.cos” a,
Loi gigi
Pat [ = 95in"a—0sina ¢ o4 (e 2P PR P =50 =0

o A=(2P 1) 4P 1P 80)= 441
Biét thure ' - -

uigeli.xyz Trang 28



uigeli.xyz

11+2P-21 _ 11+2P+ 21
t = =P-5t= =r+16
2 ) 2
Vi f=F+10=9sin"a —osing =+ 10

— P=9sin" g —0sing—16=(3sing—1) ~17216-17=—

Voi f=F-3=9sin"a—0sing=P-3

I
(khong thoa)

= P=9sin" g —0sing+ 5= (3sina—1) +4=4

: : ] :
Ismoa-l=0=sng=—-=sI0y
l{:‘Z1I = JDmin = 4 khl 3 I
.., M=(2P +8)tan” a, + 9P.co5 a,
Khi do: : }
]
. SN a o g .
= (244 8).— " 9.4 (1-sin’a, )= 16.——+ 36, I- — | =34
I—sin a, : ]_]_ 9
Q
g2 1 1 8
r A 2 P= .. - - ! - - - r
CAu?2: Biét ring bidu thac S0+ VIvcosy T-cosy  fans dat gi4 tri nho nhat trén khoéang
¥4 Tsine — 7Coser
(03} 9 B=— —
tai ¥ = Tinh gié tri biéu thirc 51N ér + 3C0S ¢ + 28iner
Loi giai
¥ ¥
_ | Vs 3 |
P ""C ] , ] _8 === _ —hcotr+ 3
siny Yl+cosxy l-cosxy tanx sinx (1 +cosx)(1-cosx)
2 2 2
= — —HScotx+3=————Scoty+ 3 . I e
siny V1 —cos v sin’ x = 2cot’ x—Scotx+ §=2(cotx—2) -3
« S T Y .._"‘r:_':g_--_'; » —_1
Ta Cé' = _'l:.""nL"' —'} T — -|r_|'|| - - khl cotx=2=coter
SN ér — COS ¢or
_ - sin e
57 S$iNer — COS ¢x sin" e + 3008 e + 2siner
Khi d6: SN er + 3008 e+ 2siner sin’ e
—— — CO[r. ——
=750 & SIL ¢ lgcot e —coterlveot e} 7 ]
1+3cot e+ —— et 5 2 I
- 3 F3co 201+ eo
Sin o I+ 3cot e (] cot fz}
sin‘ s cos’er sin" e cos e ]
. A= ——1— . ' =z
Cau 3: Cho biéu thirc § 7 . Biét 2 3 5. Tinh gia tri 4
Loi giai
. (I-¢t)y & 1 . 0 3
CL‘IS'{I=|":‘>%- —=—=5" -2+ 3= -1 ==
Dit 2 I 5 5 3
. 3o, 2 sin‘ e COS e 1 _
COS™ r = =8I & = — == SA=0.04
Suy ra 2 3 Vay: B 27 125
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L . 3
IsinT x4 Cos == . Al
Caud: Cho 4 . Tinh gia trj cta biéu thie 4 = 8107 v+ 3c0s7x
Loi giai
3

35in” w4 cos =S e 3sin x4 [cos” x) =

+
4| L

e 3sin ot (1=sin" ) = =< 4sin o 25in v —= 04 5inT x= —

N

I8 4 C0s r= s v 3cosT v 28I v =208 =2
Ma 4 1,
e sin’ v+ 3costx= . 2(cos”x—sin”x) < sin o+ 3cos x= s 2(1- 2sin" x|

-

e sin”x+ 3cosTy=2+42]1-2 |:

1
N T ]

. | : i
sinx+ Cosy=— P =|sinx—cosx|= o ihe
Cau5: Cho goc ¥ thoa min 2. Khi @6 ' trong @6 7 va

AR

phan s6 ¥ t6i gian. Tinh @ +b.

Loi giai

: I o Y . - - .
cosx +siny=—  (COSx+sinx) =| S| (cosx) ¢ (sinx) ¢ 2sinxcosy =—
1= R 4
. . 3
I+ 2sinyeosy=—  2SINT.COST=——
= 4 & -
P =[siny—cosy
Ta co | |
(-2 7
e P=(siny—cosx) _(sinx) ¢ {cosx) - 28IN0.C05Y _ |- vginycost — 4) _4
7
P= |- )
Dod(’) 4 Véy[f'u'llz,-'-;l:]]

38N e —CO8 =
Cau 6: Cho

L | =

P e e o A Yeint o — cos?
. Tinh gia tri biéu thirc 1 = =811 ¢r — €08 ¢z
Loi giai

3Isin e — CO8 e =
Ta co
s dsin e+ 4sin’ e —3=0<(2sin” e — 1) 25in" e + 3)=0

e 08in” e — 2 1= 250" e 4 sin” e ) = |

b | =

e 3sin” o — (1 —sin” u}: =

b | ==

= 2sin e — 1= 0{do 2sin e+ 350 )<= sin” o = =
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3]

-

cos e = [ —sin
Ta lai co
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